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1. The Convention began on Sunday, September 16, at 7 pm., with an informal
welcoming gathering at the Students Hall of the Polytechnic University of
Berlin-Charlottenburg, Hardenberg Str. 34. A large number of participants
were already on hand for this event, having come from Western and Eastern
Germany and also from countries abroad (including one from Austria, one

) from Italy, two from France, one from the United States, one from Sweden) . -

P Most of the participants from Western Germany had come in a group by bus

from Hannover to Berlin., Those attending from the Eastern zone were accom-

modated in East-Berlin and came daily to the Convention.,

2. The scientific part of the Convention began at 9:30 on Monday, September 17th,
with a lecture by Prof. Dr. E. Kaehler, of Leipzig, on the "Uniformity of
Mathematical Sciences.m The scientific lectures covered the following sub-
ject areas: a) analysis, b) geometry, c¢) algebra and theory of numbers, and
d) applied mathematics. There were a total of 53 such lectures, which in
general were on a high level,

3. Nearly all the lectures given at the Convention belonged in the realm of
pure mathematics, The subject of applied mathematics was touched upon only
in the lecture of H. Bueckner, of Minden, and the other lectures given within
this group did not deal directly with practical problems. In the lectures by
H. Bilharz, of Freiburg-im-Breisgau, the subject matter majk have been interest-
ing from the standpoint of theory but has little practical significance, namely
series development of the residual term when using numerical integration, -
R. von Mises, of Cambridge, U.S.A., in his lecture traced the development of
statistical concepts over the past fifteen years and discussed particularly
the problem of limit distribution and its analysis. Compared to past conventions
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of the German Mathematics Association, applied mathematics was not very well
represented this year.

4. A number of subject problems no doubt originally had their basis in practical
considerations, as in the case of the papers read by W. Schmeidler of Berlin,
H. Schaefer, of Dresden, and others; but their approach itself was entirely
theoretical. On the whole, it will be some time yet before a truly practical
- solution could be available, as, for instance, with the lecture of Schaefer,
where the problem is resolved in terms of a large finite number of systems of
transcendent equations, -

5. Three of the lectures deserve special mention since they presented excellent
-surveys of extensive subject matter . These were the opening lecture, by
E. Kaehler, of Leipzig, the lecture by R. von Mises, of Cambridge, and the
one by H, Hopf, of Zurich. All three lectures were aimed at being compre=-
hensible even for hearers who were not expert in these particular fields.
Thus they afforded a clear survey of the development and the present state
of problems in these subject areas. The lecture of R, von Mises was all the ,
more appreciated since it dealt with a group of problems on which nothing o
has been written in German, Also, these lectures illustrated the fact that ’
even difficult problems can be presented in a manner which is intelligible
to the general listener, This of course was also true of other of the lectures.

6. Strikingly, a number of lectures discussed non-linear problems, a highly
desirable circumstance from the standpoint of any later influence on
practical application., This was true essentially of the talks by W.
Schmeidler, of Berlin, H. Schaefer, of Dresden, H. Epheser, of Hannover,
and H. Pachale, of Berlin, They involved chiefly existence theorems.and
convergence problems of approximation methods. The difficulties in the
treatment of non-linear problems apparently lie in a proper subdivision of
this enormous field of study. In order to group together a major category
of important problems, it thus becomes necessary to set up the appropriate
assumptions. The research done by H. Epheser lends itself to being extended -
to include the treatment of problems of non-linear principal values, justi-
fying us to anticipate progress in this field as well.

7. In the field of the theory of functions, should be mentioned the lectures by
G. Koethe, of Mainz, H. Habsch and F. Huckemann, both of Gieben, and
H. Schubarth, of Karlsruhe, ~Two of these demonstrated gratifying progress
in the direction indicated originally by E. Ullrich of Gieben, notably as far
as geometric structure is concerned, Special mention should also be made of
the lectures by G. Hellwig and by W. Haack, both of Berlin, which added
substantially to existing knowledge. G. Hellwig, particularly, presented a
conclusive and startling solution to a problem which had been static since
the days of Hilbert. These conclusions were extended by W. Haack who took
up some problems of a more general type.

8. The theory of principal values was chiefly carried further by the lecture
of F., W. Schaefke, of Mainz, who turned to the case of Mathieu's and Lamé's
differential equation- - a field in which he already had done valuable work
at an earlier period - by having recourse in his calculations to methods
deriving from the theory of functions., He succeeded in improving substan-
tially a number of conclusions worked out by Rellich and von Nagy, and to
several points in conclusive form.

9. A. Peyerimhoff, of Gieben, was able to arrive at a certain conclusive
analysis of the research made on the subject of series for which summation

is possible,

10. In the Geometry department, outside of the already-mentioned lecture by
H, Hopf, of Zurich, The lecture discussed mostly specific problems in the
field of differential geometry ahd projective geometry.

L A0OOIEA 04100440004



Approved For Release 2006/11/06 : CIA-RDP80-00926A004100140001-1

2581 A
CONF IDENT IAL/US COFFICIALS ONLY/SECURITY INFORMATION

The other lectures, nol mentioned here, also dealt chiefly with specific
questions which can generally be noted from their titles,

(Available from CIA Library is a copy of a report by Dr. Born, in German,

on the Jahrestagung der Deutschen Mathematiker-Vereinigung E,V. This
report gives the following:

a) Iist of participants
b) Abstracts of the papers presented _
©) Pictures of Dr. J. Radonm, Vienna; Prof, E._Kamke, Tuebingen;
- Prof, Dr. A, Willers, Dresden; Prof. Dr, Georg Hamel, Landshut .
d} Program of the Convention.) ’

- end -
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Jahrestagung der Deutschen Mathematiker-Vereinigung e.V.

vom 16. bis 21.September 1951

an der Technischen Universitét Berlin-Charlottenburg

/4
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{iberblick iiber den Tagungsverlauf

Die Tagung begann am

Sonntag, den 16.September um 1900‘

mit einem zwanglosen BegriiBungsabend im Studentenhaus der
Technischen Universitédt Berlin-Charlottenburg, Hardenbergstr.34.
Hierzu hatten sich bereits eine grofe Anzahl der Teilnehmer

aus Westdeutschland, Ostdeutschland und auch aus dem Ausland
(u.a. ein Teilnehmer aus Usterreich, einer aus Italien, zwei
aus Frankreich, einer aus Amerika, einer aus Schweden) einge-
funden. Der Abend diente zur allgemeinen persdnlichen BegriiBung
und dem Gedankenaustausch.

Die Teilnehmer aus Wéstdeutschland kamen zum groRten Teil
gemeinsam mit einem Omnibus aus Hannover nach Berlin. Besondere
Schwierigkeiten irgend welcher Art sind nicht bekannt gewor-
den. Die Unterbringung in West-Berlin ging reibungslos von stat-
ten., Die Ostzonenteilnehmer waren in Berlin-Ost untergebracht
und kamen zu den Veranstaltungen heriiber,

Die Organisation der Tagung lag in den Hidnden von Prof.

Dr., W.Haak, dem Vorsitzenden der Berliner Mathematischen Gesell-
schaft. Wihrend der gesamten Tagungsdauer befand sich das Ta-
gungsbiiro im Mathematischen Institut der Technischen Universi-
tat, , ‘

Die Eroffnung der Tagung fand am Montag, dem 17.September
um 9 Uhr im Saal EB 301 statt. Der Tagungsleiter begriiBte die
Teilnehmer, insbesondere diejenigen aus dem Ausland, den Rektor
der Universitidt, die Behordenvertreter usw. Danach nahm der
Rektor der Universitédt, Megnifizenz Prof.Dr. Stranski das Wort,
Ey wiinschte der Tagung einen erfolgreichen Verlauf und angeneh-
me Tage. Weiter ging er auf die Bedeutung der Mathematik ein
und charakterisierte ihre Stellung innerhald der Naturwissen-
schaften. Der Vertreter der Osterreichischen Mathematikerver-
einigung, Prof.Dr. Radon-Wien, betonte die iiber alles Pplitische
hinausgehende Bedeutung der Deutschen Mathematikervereinigung.
Er {iberbrachte ferner die Einladung zur Tagung ndchstes Jahr in
Salzburg. '
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SchlieBlich begriiBte der Vorsitzende der Deutschen Mé%he—
matikervereinigung, Prof.Dr. E. Kamke-Tiibingen, die Teilnehmer
und Gédste. Er dankte fiir die Zurverfiigungstellung der Riume
und ging auf die vielen Schwierigkeiten'ein, die bei der Vor-
bereitung der Tagung auftraten., Es seien zundchst viele Zwei-
fel aufgetreten, ob Berlin der geeignete Ort wire. Nun,die
hohe Teilnehmerzahl gzeige, daB Berlin seine Wirkung nicht ver-
fehlt habe. Die Tagung wurde zur grdBten nach dem Kriege. Wei-
ter betonte der Vorsitzende der DMV, habe die Wathematik die
starke Verbindungskraft gezeigt, die keine politischen Schran-
ken kennt. Mit einem Dank an die Berliner Mathematische Gesell-
schaft und ihre Mitarbeiter schloR die eigentliche BegriiBung.

Um 9.30 wurde der wissenschaftliche Teil der Tagung mit
dem Vortrag von Prof.Dr. E. Kihler-Leipzig "Die Einheitlich-
keit der mathematischen Wissenschaften" begonnen.

Die wissenschaftlichen Vortrige waren aus folgenden Ge-
bieten:

1.)Analysis ' 2.) Geometrie
3.) Algebra und Zahlentheorie 4.) Angewandte Mathematik

Insgesamt wurden 53 Vortridge gehalten, die im allgemeinen
ein hohes Niveau gzeigten. Das Interesse an den Vortrigen war .
beachtlich. Die Vortragenden hielten im allgemeinen ihre Rede-
zeiten gut ein, sodaf ein reibungsloser Ablauf gesichert war.
Leider war in dem HOrsaal EB 301 die Akustik, insbesondere
bel geringerer Besetzung, schlecht, was die Verstidndlichkeit
stark beeintrédchtigte. Erfreulich ist die Tatsache, daB auch
die letzten Vortriége stark besucht waren.

Am Montag fanden nach VortragsschluB Besichtigungen wis-
sénschaftlicher Institute in der Freien Universitit in Berlin-
Dahlem statt. Die Institute der Humboldt-Universitdt Ost-Berlin
konnten am Dienstag Nachmittag besucht werden.

Am Mittwoch, dem 19.3eptember, fand von 9.00-11.30 die
Mitgliederversammlung der Deutschen Mathematikervereinigung
statt. Danach wurde von Prof.Dr. W. Lorey-Frankfurt ein Vor-
trag iiber die mathematische Vergéngenheit Berlins gehalten,
der mit groBem Interesse aufgenommen wurde.

Abends fand ein geselliges Beisammensein mit gemeinsamem
Abendessen im groBen Saal des 3Studentenhauses statt. Leider
war dieser Abend nicht so zahlreich besucht, wie man erwartet
hgtte., Der Abend wurde durch humoristische Auffithrungen von
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Prof.Dr, H. Cremer, Aachen, versdtnt.

Am Donnerstag Nachmittag fand der wissenschaftliche Teil
der Tagung gegen 17.30 seinen Abschlus.

Als besonders erfreuliche Tatsache konnte festgestellt
werden, daB diese Tagung den Kollegen aus Ost und West eine
willkommene Gelegenheit zum Gedankenaustausch bot und die alten
Bezichungen wieder aufgefrischt werden konnten. )

Am Freitag fand noch ein gemeinsamer Ausflug ﬁit Dampfer-
fahrt auf Havel und Wannsee nach Nikolkoe statt mit Mittagessen.
Ein groBerer Teil der Teilnehmer reiste jedoch schon Donnerstag
Abend, bzw, Freitag Morgen wieder ab, Die Tagung hinterlieB bei
allen einen nachhaltigen Eindruck. Es verlief alles in harmoni-
scher ﬁbereinstimmung. Stérungen irgend welcher Art traten nicht
auf, bzw. sind nicht bekannt gewordenidj

Prof. Dr. J.,Radon,Wien, wahrend seiner Ansprache
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Der Vorsitzende der Deutschen Mathematiker—Vereinigung

Prof. E. Kamke, Tiibingen
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Prof. v. Mises im Gespridch mit Prof. Fr.A. Willers

Prof. v. Mises im Gesprich mit Prof. G. Hemel
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Liste der Tagungsfeilnehmer

i)

(Da keine Teilnehmerliste éuslag, ist die folgende Zusammen-
stellung nicht ganz vollstiéndig).

Akkermann, W., Dr,, Liidenscheid i.Westf.
Bachmann, F., Doz.Dr., Kiel

Barner, M., Dr., Freiburg i.Br.

Bechert, Dr., Berlin

RBehlendorff, Erika, Dr., Berlin-Charlottenburg
Behrens, E.A., Dr., Hamburg

Benz, H., Dr., Berlin

Berger, R., Potsdam

Bertram, G., Dr., Hannover

Bilharz, H., Dr., Freiburg

Braconnier, Dr., Frankrdch

Brandt, H., Prof.Dr,, Halle

Brennecke, Prof.Dr., Berlin-Charlottenburg
Bickner, H., Dr.; MindenW.stf.

Burau, W., Prof.Dr., Hamburg

Conforto, F., Prof.Dr., Rom

Cremer, H., Prof.Dr., Aachen

Dinghas, 4., Prof.Dr., Berlin-Dahlem
Dreetz, W., O.-Stud.Dir., Berlin-Wilmersdorf
Eichler, M., Prof.Dr., Minster

Eltermann, Braunschweig

Emersleben, 0., Dr., Berlin-Zehlendorf
Epheser, H., Dr., Hannover

Fischer, W., Dr., Marburg/Lahn

Franz, W., Frof.Dr., Frankfurt/M.
Gaschiitz, W., Dr., Kiel '

Geiringer, H., Dr., Cambridge/USA.
Geppert, M., Prof.Dr., Bad Nauheim
Gericke, H., Dr., Freiburg i.Br.

Gsllnitz, E., Stud.R., Chemnitz

von Gorup, G., Dr., Darmstadt

Grell, H., Dr., Erlangen

Giinther, Dr., Nordhausen

Haack, W., Prof.Dr., Berlin-Charlottenburg
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Haacke, Dr., Braunschweig

Habsch, H., GieBen

- Hdllstrom, af, G,, Abo, Finnland
Hemel, Georg, Prof.Dr., Landshut
Heinz, E., Gdttingen

Hellwig, G., Doz. Dr., Berlin
Hofmann, Joseph, Prof. Dr., Erlangen
Hoheisel, Guido, Prof.Dr., Koln
Holder, Ernstk Prof.Dr., Leipzig
Hopf, H., Prof.Dr., Zollikon/Schweigz
Huckemann, F,, Dr., GieBen '
Jurkat, W., Dr., Tibingeh

Kghler, E., Prof.Dr.,, Leipzig

Kamke, E., Prof.Dr., Tibingen
Kappos, D.A.., Doz.Dr., Erlangen
Kasch, F., Dr., GSttingen

Keller, 0O.H., Prof.Dr., Dresden
Klingenberg, W., Doz. Dr., Kiel
Knopp, K., Prof.Dr., Tibingen
Kochendorfer, R., Dr., Greifswald
Kothe, G., Prof.Dr., Mainz .

XKromm, Dr.-Ing., Doz.,vDarmstadt
Landsberg, M., Dr,,Dresden

Lehmann, J., Dr., Dresden

Lesieur, L., Poitiers, Frankreich
L&ébell, F., Pfof.Dr., Minchen
Lorenz, P., Prof.Dr., Berlin

Lorey, W., Prof.Dr., Frankfurt/M.
Ldsch, F., Prof.Dr. Stuttgart

Maak, W., Prof.Dr,, Hamburg

Maruhn, K., Prof.Dr., Dresden
Meyer-Konig, W., Doz. Dr., Stuttgart
Iises, von, R., Prof.Dr,, Cambridge/USA.
Mohr, E., Prof.Dr., Berlin
Ménkemeyer, R., Btud.-R. Dr., Braunschweig
Moser, J., GOttingen

Miller, Dipl.-Math., Dresden
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Miller, C., Doz.Dr., Bonn
Neuber, Prof,Dr., Dresden
Neumer, W., Dr., Mainz

Nitsche, H., Gdttingen, Dr.
Nitsche, J., Dr., Berlin
Nobeling, G., Prof.Dr., Erlangen
Opitz, G., Dr.-Ing., Dresden
Ostmann, H., Prof.Dr., Berlin
Pachale, H., Dr., Berlin
Peyerimhoff, A., Dr., GieBen
Pickert, G., Doz.Dr., Tiibingen
Plath, W., Berlin

Radon, J., Prof.Dr., Wien

Rembs, E., Prof.Dr., Berlin
Richert, H.E., Dr., Gottingen
Rinow, W., Dr., Greifswald
Ritter, R., Prof.Dr., Berlin
Rossler, A., Prof.Dr., Aachen
Schaefer, H., Dresden

Schéfke, W., Doz. Dr., Mainz
Schmeidler, W., Prof.Dr., Berlin
Schmid, H.L., Frof.Dr., Berlin
Schmidt, E., Prof.Dr., Berlin
Schmidt, F.K., Prof.Dr., Minster
Schmidt, J., Dr., Berlin ,
Schmidt, H., Prof.Dr., Braunschweig
Schmieden, C., Prof.Dr., Darmstadt
Schobe, W., Doz.Dr., Stuttgart
Schréder, XK., Frof.Dr., Berlin
Schréter, Prof.Dr., Berlin
Schubart, H., Dr., Karksruhe
Schubert, H.,, Prof.Dr., Rostock
Schulz, G., Prof.Dr., Stuttgart
Specht, E., Prof.Dr., Erlangen
Strubecker, K., Prof.Dr., Karlsruhe
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Tietz, H., Dr., Braunschweig
Timpe, A., Prof.Dr., Berlin
Ullrich, E., Prof.Dr., GieBen
Unger, H., Doz.Dr.-Ing., Darmstadt
Wegener, Dipl.-Math., Berlin
Weinel, Prof.Dr., Jena.
Weisinger, J., Prof.Dr., Hamburg
Wever, F., Dr., Mainz
‘Willers, Prof.Dr., Dresden
Witt, E., Prof.Dr., Hamburg
Zeller, X., Dr., Tiibingen
Zulguf, R., Dipl.-Math., Mainz
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Verzeichnis der wissenschaftlichen Vortrige

Montag,den 17.September

9000"‘ 9.30
9.30- 10.30
11.00- 11.30
11.30- 11.50
11.50- 12.10
12.10- 12.30
12.30- 12.50
14.15- 15.15
15.15-15.35

15.35- 15.55
16.15- 16.35

Ersffnung Hérsaal EB 301

E.Kshler, Leipzig: Die Einheitlichkeit der mathe-

matischen Wissenschaften.

Analysis, Sektionsleiter W.Schmeidler (Berlin,T.U.)
‘ Horsaal EB 301 |

G.Kothe, Mainz: Dualitdt in der Funktionentheorie.

H.Habsch, GieBen- Die Theorle der Grundkurven und
das Equivalenzproblem bei der Darstellung Riemann-
scher Fl&chen.

F.Huckemann, GieBSen: Zur Verschmelzung von Rand-
stellen Riemannscher Fl&dchen.

H.Schubart, Karsruhe: Einige ganze Funktionen und
ihre Riemannschen Fléchen,

W.Fischer, Marburgi Uber die Zetafunktion des reell-

gquadratischen Zahlkorpers.

Angewandte Mathematlk, Sektlonslelter A.Willers
(Dresden)

"Horsaal EB 301

R.v.Mises, Cambridge,USA: Die Thecrie der statisti-
schen Funktionen. '

G.af HHllstrom, Abo, Finnland: Ein lineares Insel-
problem der kombinatorischen Wahrscheinlichkeits~
rechnung.

H.Bilharz, Freiburg i.Br.: Zur ndherungsweisen
Berechnung bestimmter Integrale.

H.Bilckner, Minden: Eine Formel fir j’yedx fiir die
Losungen einer Differentialgleichung £fip)y = O
mit p als Differentialoperator und f(x) = 0 als
Hurwitzscher Gleichung.

O.Emersleben, Berlin: Uber das Selbstpotential der
innerhalb eines Quadrates bzw. eines Wirfels gele-
genen Gitterpunkte.
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Dienstag, den

10.00
10.15
10.30

16-4‘5

13.00

18.September

Geometrie, Sektionsleiter K.Strubecker (Kansruhe)

Horsaal EB 301

H.Hopf, Ziirich: Vom Bolzano-Kroneckerschen Satz
zur Homotopietheorie der Sphiren.

M.Barner, Freiburg i.Br.:,Zur projektiven Differen-
tialgeometrie der Komplexflidchen, '

R.Ritter, Berlin, F.U.: Charakterisierung der
Baronﬂéchen Klassen von Biegungsflidchen,

W.Klingenberg, Kiel: Uber das Einspannungsproblem
in der projektiven und affinen Differentialgeo-
metrie.

Analysis Sektionsleiter E.Schmidt (Berlin)
Horsaal EB 301

G.Hellwig, Berlin, T.U.: Bemerkung zu der Satz-
gruppe von Hilbert iiber das Randwertproblem eines
elliptischen Systems.

W.Haack, Berlin, T.U.: Allgemeine Randwertprobleme
vei Systemen elliptischer Differentialgleichungen.

W.3chmeidler, Berlin, T.U.: Algebraische Integral-
gleichungen.

H.Schaefer, Dresden: Reduktion von Systemen nicht-
linearer Integralgleichungen im GroBen auf Systeme
triaszendenter Gleichungen in endlich vielen Unbe-
kannten (ohne Verwendung der Theorie linearer In-
tegralgleichungen). '

J.Nitsche, Gottingen: Systeme kanonischer Diffex-
réentialgleichungen. '

Analysis  Horsaal EB 301 Sekt.L. Radon,Wien

14,15 - 14.30 H.Pachale, Berlin, H.U.: {iber ein nichtlineares

biharmonisches ebenes Randwertproblem.
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F.W.Schiifke, Mainz: Beitrige zur Eigenwerttheorie.

E.Heinz, G&ttingen: Zur Stdrungstheorie der
Spektralzerlegung.

J.Moser, Gottingen: Strungstéheorie des kon-
tinuierlichen Spektrums fiir gewdhnliche Differen-
tialgleichungen. ’

H.Tillmann: Lineare Gleichungen im Hilbertséhen
Raum. ’

H.Epheser, Hannover: Untersuchungen {iber die
Ldsbarkeit der ersten ?andwertaufgabe mit gewdhn~-
lichen nichtlinearen DifferentlalJlelchungen
zweiter Ordnung.

' A.Peyerimhoff, GieBen: Konvergenz- und Summier-
barkeitsfaktoren.

K.Zeller, Tublngen. Uber konvergenztreue Matrlx—
verfahren. '

Mittwoch, den 19.3eptember

9.00 - 11.30 Mitgliederversémmlung der Deutschen Mathematiker-
vereinigung. (Tagesordnung wurde den Mitgliedern
zugestellt). Hérssal BB 301 .

W.Lorey, Frankfurt: Aus der mathematischen Ver-
gangenheit Berlins. '

Geometrie Sektionsleiter H.Hopf, Zirich,
spiater F.Conforto, Rom.
Horsaal EB 301
J.Nitsche, Berlin, T.U.: Ubver ?andwertprobleme
fiir die Einbetﬁung positiv gekrimmter Fléchen-
stiicke. '

G.Pickert, Tiibingen: An eordnete nichtdesargue-
sche Ebenen,

F.Lﬁbell, Miinchen: Invariante geoddtische Ablei-
tungen. '
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15.00
15,45

15.30 F.Conforto, Rom: Uber elliptische Flichen.

16.15.K.Strubecker, Karsruhe: Kinematik, Liesche
Kreisgeometrie und_Geraden-Kugel-Transformation.

16.15 - 16.45 W.Burau, Hamburg: {ber einige Darstellungen der
symplektischen Gruppé.

16.45 - 17.10 W.Rinow, Greifswald: Uber eine koordinatenfreie

Begriindung der inneren Fl&dchentheorie.

Donnerstag, den 20,September

Algebra und Zahlentheorie, Sektionsleiter
- F.K.Schmidt (Minster) Hérsaal EB 301

9.00 - 10.00 M.Eichler, Minster: Arithmetische Theorie der
quadratischen formen und Thetafunktionen.

10,00 - 10.25 L.Lesieur, Poitiers, Frankreich: Hopkins Satz in
einem vollstdndigen Multiplikativverband mit
Minimalbedingung. _

10.25 - 10.50 E.Ullridh, GieBen: Starktranszendente Zahlen.,

11.00 - 11.30 E.A. Behrens, Hamburg: Zur Schnittmultiplizitat
uneigentlicher Komponenten in der algebraischen
Geometrie.,

11.30 - 11.50 F,Kasch, Gottingen: Zur Erzeugung s eparabler
Algebren.

11,50 - 12,10 W.Gaschiitz, Kiel: Bemerkungen zu einem Satz von
Maschke,

12.10 - 12.30 R.Kochendérffer, Rostock: Zur Theorie der Bédei-
schen "Schiefen Produkte".

12.30 - 12.50 H.E.Richert, Gottingen: Uber die Verteilung eini-
ger Klassen quadratfreier Zahlen.

Parallelsitzung in Saal EB 202:
11.15 - 11.55 H.Holder, Leipzig: Stabilit&t als Eigenwertproblem.
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Analysis Horsaal EB 301

J.Schmiat, Berlin, H.U.: Zuéifgggsetzungen und
Zerlegungen falbgeordneter Méngen.

—

W.Neumer, Mainz: Zur Konstruktion von Ordfiings-
zahlen.

W.Jurkat, Tibingen: Zur Bewegungsinvarianz des

Lebesgueschen MaBes.

Algebra Sektionsleiter G.Kothe, Mainz
Horsazl EB 202

F.Wever, Mainz: Uber Lie%ch%)Ringe mit Regeln.

C.Miiller, Bonn: Die Hardy-Landausche Identit#t
und verwandte Fragen.

H.Benz, Berlin, Akad.: Uber die Pseudobewertun-
gen der Algebren und ihre Bedeutung fir die
Arithmetik.

Braconier, Frankreich: fiber unendliche abelsche
Gruppen.

R.Zulauf, Wiesbaden: Anwendung neuerer Ergeb-
nisse {iber die Nullstellenverteilung der
Dirichletschen L-Funktionen.

E.Witt, Hamburg, Ein kombinatorischer Satz der
Elementargeometrie.
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Kurzer Uberblick iiber die wissenschaftlichen Vortrige

Fast alle Vortrége der Tagung gehoren in das Gebiet der
reinen Mathematik. Die angewandte Mathematik wurde nur in dem
Vortrag von H.Blickner, Minden, angeschnitten, wihrend die ande-
ren in dieser Sektion gehaltenen Vortridge nicht direkt prakti-
sche Probleme beriihren. Der Vortrag von H.Bilharz, Freiburg i.Br.,
beschéftigte sich mit theoretisch wohl interessanten, praktisch
aber nicht bedeutsamen Reihenentwicklungen des Restgliedes bei
numerischer Integration. Weiter diirfte das von O.Emersleben,
Berlin, behandelte Problem mehr in die theoretische Physik ge-
horen., Der Vortrag von R.v.Mises, Cambridge/USA, gab einen -
Uberblick iiber die Entwicklung von Begriffen in der Statistik
in den letzten 15 Jahren und behandelte besonders das Froblem
der Grenzverteilung und deren Beurteilung.

Im Vergleich zu den vorherigen Tagungen der Deutschen
Mathematikervereinigung war die angewandte Mathematik dieses
Jahr schwach vertreten. .

EinerReihe von Problemen lagen urspriinglich wohl priakti-
schefl Fragestellungen zugrunde wie in den Fdllen W.Schmeidler,
Berlin, H.Séhaefer, Dresden, u.a., die Behandlung selbst beweg-
te sich nur auf theoretischem Gebiet. Es bleibt im allgemeinen
noch einweiter Weg, bis auch eine wirklich praktische Losung
moglich sein wird.So z.B. im Falle des Vortrages von Schaefer,
bei dem das Problem auf endlich viele transzendente Gleichungs-—
systeme zurilickgefiihrt wird.

Drei Vortridge verdienen insbesondere hervorgehoben zu wer-
den, da sie iiber umfangreiche Gebiete einen ausgezeichneten
{ivervlick darboten. Es sind dies der Ersffnungsvortrag von
E.Kghler, Leipzig, der Vortrag von R.von Mises, Cambridge und
derjenige von H.Hopf, Zirich. Die Vortrige waren alle auf gute
Verstindlichkeit auch flir die auf diesem Ggbiete nicht vertrau-
ten Horer abgestimmt. Man konnte einen klaren {iberblick tiber
die Entwicklung und den jetzigen Stand der Probleme auf diesen
Gebieten gewinnen. Dabei war der Vortrag von R.von Mises noch
insofern besonders begriiBt worden, als er einen Fragenkreis be-

handelte, bei dem man in Deutschland ganz auf fremdsprachige
Literatur angewiesen ist. Weiter waren diese Vortrtge ein Bei-
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spiel daflir, daB8 auch schwierige Probleme allgemein verstind-
lich dzrgeboten werden kdnnen. Selbstverstindlich war dies
auch bei anderen Vortrigen festzustellen.

Auffallend war, dzB in einer Anzahl von Vortrégen nicht-
lineare Probleme behandelt wurden, was fiir die spédtere Aus-
wirkung auf die praktische Seite sehr zu begriiBen war. Es
waren dies im wesentlichen die Ausfiihrungen von W.Schmeid-
ler, Berlin, H.Schaefer, Dresden, H.Epheser, Hannover, und
H.Pachale, Berlin. Dabei handelt es sich hauptsichlich um
Existenssitze und Konvergenzfragen von Approximationsverfah-
ren., Die Schwierigkeit der Behandlung nicht-linearer Probleme
besteht offenbar in der zweckmifigen Aufteilung dieses so rie~
sigen Gebietes. Es miissen also geeignete Voraussetzungen ge-
funden w erden, um eine grdBere Klasse wichtiger Probleme zusam-
menfassen zu kdnnen. Die Arbeiten von H.Epheser werden sich auf
die Behandlung von nicht-linearen Eigenwertproblemen ausdehnen
lassen, sodaB auch hier Fortschritte zu erwarten sind.

Auf dem Gebiete der Funktionentheorie sind die am Montag
‘gehaltenen Vortridge von G.Kothe, Mainz, H.Habsch, GieBen,
F.Huckemann, GieBen, H,Schubart, Karlsruhe, zu erwihnen. Zwei
davon haben besonders in der von E,Ullrich, GieBen, begriindeten
Richtung erfreuliche Fortschritte erzielt, insbesondere was den
gewvmetrischen Aufbau énbelangt. '

Weiter sind besonders die Vortrége von G.Hellwig, Berlin,
und W.Haack, Berlin, hervorzuheben, die beachtliche neue Er-
kenntnisse gebracht haben. Insbesondere wurde von G.Hellwig ein
seit Hilbart ruhendes Problem endgiiltig und iiberraschend gelost,
Von W.Haack wurden diese Erkenntnisse erweitert und allgemeinere
Probleme in Angriff genommen.

Die Eigenwerttheorie wurde hauptsichlich durch den Vortrag
von F.W.Schédfke, Mainz, gefordert, der sich dem Falle der
Mathieuschen und Laméschen Differentialgleichung zuwandte, ein
Gebiet, auf dem er friiher schon erfolgrieich arbeitete, indem er
funktionentheoretische Mittel zur Berechnung heranzog. Es ge-
lang ihm eine Reihe von Ergebnissen von Rellich und von Nagy
wesentlich zu verbessern und manches abschlieBend zu behandeln.
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A.Peyerimhoff, GieBen, konnte die Arbeiten auf dem Gebiet
der Summierbarkeitsfragen zu einem gewissen AbschluB bringen.

In der Sektion Geometrie wurde neben dem schon erwshnten
Vortrag von H.Hopf, Ziirich, hauptsichlich Einzelfragen aus dem
Gebiete der Differentialgeometrie und der projektiven Geometrie
behandelt, . ' _

Auch die anderen nicht erwshnten Vortrage behandeln meist
Einzelfragen, die im allgemeinen aus dem Titel selbst zusersehen
sind und mit wenigen Ausnahmen in den eigentlichen Referaten
nachgelesen werden konnen.,

Die Reichhaltigkeit der Vortrdge, das hohe Fachniveau und
die teilweise lebhafted Diskussion hinterlieBen bei allen Teil-
nehiern einen nachhaltigen Eindruck. Die erfreuliche‘Betiiigung
ist ein Zeichen fir das wiedererstandene Interesse an den mathe-
matischen Problemen {iber allen Schwierigkeiten der heutigen Zeit.

Die Tatsache, daB eine Reihe von Herren aus dem Ausland vor-
getragen haben, wurde mit besonderem Beifall aufgenommen,
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Vortrag sreferate

(Bei der Tagung haben keine Vortragsausziige ausgelegen.
Die Wiedergaben sind im allgemeinen eigene Ausarbeitungen,
die aus Notizen angefertigt wurden. Bei den mit einem *
versehenen Vortrdgen konnten die Referate der Vortragen-
den eingesehen und verwendet werden. Fir Vortrige, die

mit ** versehen sind, konnten die genauen Vortragsaus-
ziige iibernommen werden.)
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E. Kahler, Leipzig: Die Elnheltllchkelt der mathematlschen
Wissenschaften

Es ist zu erwarten, so begann der Vortragende, dag die
Mathematik in den nichsten Jahren wieder eine Geschlossenheit
erreichen wird, wie dies im 18.Jahrhundert (Himmelsmechanik,
Infinitesimalrechnung) der Fall war. Lagrange z.B. habe im
Alter keine Freude mehr empfunden, da die Ana1¥31s mit ihren
Moglichkeiten erschopft schien. Spiter ging die Mathematik
ihre eigenen Wege, Zahlentheorie, Galoissche Theorie, Ent-
wicklung des Kbbperbegriffes etc. Durch die neueren Entwick-
lungen, insbesondere durch die Weiterentwicklung des Kalkiils
der alternierenden Differentialform (GraBmann, Cartan und be-
sonders Hodge) sind nun ganz besondere Fortschritte zu e rwar-
ten. Durch diese Theorien erscheint eine Vollendung in dem im
19.Jahrhundert erstrebten Sinne mbglich. Die Mathematik wird
aufgebaut auf algebraischen Zahlkorpern, iiber diesen Zahlkdr-
pern ist die Analysis zu betrachten. Entwicklung der Differen-
tialrechnung aus einem Ring heraus, Zuordnung der Differentia-
tion uswe.

. Wehrend des Vortrages wurde auf den neuen Kalkiil nidher
eingegangen und das Rechnen damit an vielen Beispielen aus-
einandergesetzt. Dabei wurden bekannte Dlnge als Spezialfélle
erwihnt.,

Zusammenfassend sei gesagt, daf der Vortragende eine Syn-
these von Analysis, Algebra und Zahlentheorie , also eine Ver-
einigung dreier wesentlicher Teile der Mathematik, in kilrze-
ster Zeit erwartet. Damit konnten dann die Fortschritte in den
einzelnen Gebieten gegenseitig nutzbar gemacht werden.

SchlieRlich ist die neue Entwicklung auch fir die Physik
von auBerordentlichem Interesse, insbesondere was den Zeitbe-
griff angeht.

Annraved Far Release 2006 06 - CIA-RDP80-00926A004100140001-1




Approved For Release 2006/1446™ CIA-RDP80-00926A004100140001-1

. N4
G. Ktthe, Mainz: Dualitéit in der Funktionentheorie ™

Die Ausfithrungen sollen einer neuen Darlegung analyti-
scher Funktionen Raum geben, Die dazu notwendigen Grundla-
gén und Begriffe werden auseinandergesetzt., Dabei liegen die
auf L.Fantappié zuriickgehenden linearen analytischen Funktio-
nale zugrunde. In der neuen Auffassung erscheint z.B. die

analytische Fortsetzung als ein Spezialfall des Satzes von
Hahn-Banach. '

Zundchst wird der Begriff lokalanalytisch erklirt. Man
geht von der Riepannschen Zahlenkugel aus und betrachtet eine
fiir eine offene Punktmenge O erklirte komplexe Funktion x(z).
Ist diese in jedem Punkte von 0 differenzierbar, dann spricht
man von einer lokalanalytischen Funktion. Der zu diesen Funkti
nen gehdrige lineare Raum P(0) wird zu einem Raum vom Typus
(F). Der dazugehtrige dusle Raum wird folgendermaBen erklirt.
Man betrachtet die abgeschlossene Komplement&rmenge A(0) der
lokalanaiytischen Funktion u(z). Der duale Raum ist dann R(A).
JoS. e Silva hat sich mit diesem in neugerer Zeit eingehend
beschéftigt, indem er die Theorie der linearen Funktionale
von L.Fantappié erneut aufgriff.

Durch

?%f § u(z)x(z)dz y

wobei {iber ein bestimmtes System geschlossener Kurven zu
integrieren ist, erklirt man das skalare Produkt von
x(z) €P(0) mit u(z) €R(A).
| SchlieBlich erklirt man die linearen stetigen Abbil-
dungen (von P(0) bzw. R(A))durch Integraltransformationen.
;0 Dabei treten Kerne mit Funktionen zweier Variabler .auf.,
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H. Habsch, GieBen: Die Theorie der Grundkurven und das
Aquivalenzproblem bei der Darstellung Riemannscher Fléchen?

Der erste Vortrag aus der GieBener Schule der Wertver-—
teilungslehre befaBte sich mit der Tatsache, daB die Darstel-
lung einer einfach zusammenhiingenden Riemannschen Fliche
durch den Streckenkomplex von der ausgewsihlten Grundkurve
abhingt. ‘

Zungdchst einige Bezeichnungen. Die Gruppe der topologi-
schen Abbildungen der Riemannschen Fliche auf sich wird mit
D begeichnet; dabei werden die Grundpunkte permutiert. Liegt
dagegen eine topologische Deformation vor, bei der die Grund-
punkte fest bleiben, so wird diese Gruppe der topologischen
Abbildungen mit S begeichnet. Es ergibt sich nun folgendes.
Durch die Gruppe C der Kurvensinderungen 18t sich die Gesamt-
heit der Grundkurven vollig beschreiben, und diese Gruppe C
ergibt sich als die Faktorgruppe dieses D/S. LéBt man die
Grundpunkte fest, so bilden die Kurveninderungen einen Nor-
malteiler N von C. Man kann fiir C und N erzeugende Systeme
angeben,

Man beschdftigt sich nun mit der Streckenkomplexdnderung
verursacht durch eine Kurvenidnderung. Es ergibt sich ndmlich
dann die Mdglichkeit festzustellen, wann zwei Systeme aus
Grundkurve und Streckenkomplex dieselbe Riemannsche Fliche
ergeben., '

Es gilt nun folgendes. Streckenkomplexe werden als
Aquivalent bezeichnet, wenn sie. zur gleichen Riemannschen
FlHiche gehbren. Die Riemannschen Flichen wiederum nennt man
gquivalent, wenn man sie bei entsprechender Grundkurvenfest-
legung auf denselben Sireckenkomplex iiberfithren kann, Man
kann demit das Problem der Aquivalenz von zwei Riemannschen
Flichen auf das Problem der Lquivalenz von Streckenkomplexen
zguriickfiihren. Fiir die Lquivalenz der Streckenkomplexe 158t
sich eine notwendige Bedingung angeben. Ihre Stellensorten
missen sich so guordnen lassen, daB die dazugehdrigen loga-
rithmischen Elementargebiete in gleicher Weise gzyklisch an-
geordnet sind. Um auch hinreichende Aussagen machen zu kdn-
nen, miissen die Streckenkomplexe weitere Eigenschaften ge-
meinsam besitzen.
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F.Huckemann, GieBen: Zur Verschmelzung von Randstellen

Riemannscher FlichenX®

Auch dieser Vortrag ist eine Fortsetzung der Arbeiten
von E.Ullrich, R.Nevanlinna iiber die Wertverteilung der ein-
deutigen analytischen Funktionen. Er steckt sich zum Ziel,
Zusammenh&nge zwischen der geofmetrischen Struktur Riemann-
scher Flichen und der Wertverteilung der erzeugenden Funktion
hergzustellen. .

s = sin z erzeugt eine Sinusfldche S. Die zwei logarith-
mischen Windungspunkte {iber s = oo \werden durch ein Sinusende

mit unendlich vielen zweibldttrigen Windungspunkten iber

s =% 1 getrennt. Man kann nun eine neue Klasse Riemannscher
Flichen W dadurch gewinnen, daf man die algebraischen Win-
dungspunkte iiber die Koordinaten p, , n, (p,>0, n,>0), legt.
Man erhdlt awa Aussagen iiber die Wertverteilung der erzeugen-—
den Funktionen w{z)durch die Uniformisierung mit Modulfunk-
tionen.

1) Wenn n, , p, gegen o konvergieren, dann verschmelzen
die beiden logarithmischen Windungspunkte iiber w = 0o 2zu einer
unmittelbaren Randstelle., Man kann die mgliche Erniedrigung der
Wachstumordnung (nach dem Randstellensatz) beobachten. Dabei
entspricht der Starke des Verschmelzens der beiden logarith-
mischen Windungspunkte die GroBe der Erniedrigung.

2) Wdghlt man die Verzweigungssorten einer Fldche der
Klasse W passend, so erhilt man Funktiogen, die fiir abzihl-
bar viele Stellen a, vorgegebene positive Indices der algebra-
ischeﬁyerzweigtheit, die auch nicht mehr auf rationale Zahlen
beschrinkt ist, aufweisen.,

3) Zu vorgegebener oberer und unterer Wachstumsordaung
kann man eine Funktion w(z) angeben, die eine Fliche aud der
Klasse W erzeugt, ebenso auch fiir den Wachstumtypus.

Die Behandlungsweise bleibt nicht auf oben angefiihrte
Fglle beschrdnkt, sondern 18t sich auch auf Fldchen mit un-
endlich vielen Sinusenden, Flichen, die aus unendlich vielen
logarithmischen Enden durch Verschmelzung gewisser Paare
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logarithmischer WindungsPunkté hervorgehen, usw. ausdehnen.
Von besonderem Interesse diirfte dabei sein, daB man z.B. fir
die Gammafunktion eine ganz neue Betrachtungsweise findet. Aus
der Spruktur der erzeugten Fliche erkennt man den Maximaltypus
von der Ordanung 1 .

H. Schubart, Karlsruhes Einige ganze Funktionen und ihre
Riemannschen Fl&chen, S }

Es werden ganze transzendente Funktionen der Ordnung O

f(z) = T(1-=2) mit }:!éL konvergent
| &% k ,
untersucht. Dabei wird &, < 8y < 8,4 angenommen.

Bei den Untersuchungen werden die Darstellungen benutzt:

f'zz = ) zja - mit £, werden die Nulstellen der
k Ableitung bezeichnet.

fll

=-3 (___.521
& =8y
Es erweist sich als zweckm#Big entgegen der {iblichen

Vorgehensweise die z-Ebene als Ausgang zu wihlen. Es werden
Gebiete untersucht, die auf ein Halbblatt der w-Ebene abge-

bildet werden. Weiter interessieren Kurven, die in der w-Ebene
mit der u-Achse zusammenfallen etc. Linien, die von §, aus-
gehen, Sétze von Lindeldf, allgemeiner angegeben bei R.Nevan-
linna (eindeutige analytische Funktionen), Nullstellenanzahl
mit Hilfe der Wachstumsordnung usw.

Die Aussagen werden an einigen Beispielen angewandt.

sin(invz'

. | z
T (1+ ;%) fir n=2, 3, 4, z.B. 1T(1H-£g) = =

Annroved For Belaace 20064 (5 - A_RNPRN.NN0026A004100140001-1




Approved For Release 2006/#1/@®: €IA-RDP80-00926A004100140001-1

W. Fischer, .Mazrburgs: Uber die Zetafunktion des reell-
gquadratischen Zahlkorpers.

Es wird die Dedekindsche Zetafunktion

§(s,&) = ). Na™® ; | mit s = o+iz
aék
des reellquadratischen Zahlkdrpers & betrachtet. Die ange-
gebene Reihe konvergiert firo > 1. Es gilt die Funktional-
beziehungs

€6, 8) =y E[1-2&] mit &=(&M) =
w(s) = 4q%-® sinzjrg ('r(1_s))2

(Spezialfell der allgemeinen Formel fir Zahlkdrper vom Grade
2). .

Untersuchungen und Beweise, die fiir die Riemannsche
zetafunktion von Hardy und Littlewood gegeben worden sind,
werden auf die Dedekindsche Zetafunktion iibertragen. Dabei
wird im wesentlichen mit der Differenz zweier Zetafunktionen
gearbeitet.

R.v.Mises, Cambridge, USA: Die Theorie der statistischen
Funktionen. S o } o

' Es werden keine Resultate mitgeteilt, sondern es soll
‘eine {ibersicht iiber die Entwicklung in den letzten 15 Jahren
gegeben werden. Dabei stehen die neueren Begriffe "Kollektiv"
und "Verteilung" im Vordergrund. | v

Verteilung 'V(x) eindimensional: V(- oo) = 03 V(400) =

V(x) bedeutet die Wahrscheinlichkeit, da8 x innerhald eines
Kollektivs den Wert = x besitzt. Sind x4, X5y eee , X, Stich-
proben, dann wird entsprechend eine Funktion 5,(x) (monoton
wachsend) festgelegt, ' '

fde(x) bezeichnet man als Mittelwert der Verteilung

fxds(x) = % (x1+ Xy + eee + xn) arithmetisches Mittel
n der Stichproben.

Statistische Funktionen: allgemein f£(V(x)). Lineare ==zkk
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statistische Funktioneany(x)dV(x) bzw. _ﬁw(x)dsn(x).
Die speziellen nichtlinearen statistischen Funktionen
j(x—i)mdv(x) mit ¥ = [xdV lassen sich auf lineare Funktionen
zuriickfithren. '

Hat man eine unendliche Folge von Verteilungsfunktionen
Vi(x), und betrachtet n Zufallsvariable, so ist

&V1<x)dV2(x} cee th<x)

die Wahrscheinlichkeit dafiir, daB die einzelnen Variablen
je in dag Intervall dx,, dx2, ces dxn fallen. Es muB gel-
ten
(n —
ffMfaviavy ees AV, = 1 .

Integriert man nur iber ein bestimmtes Teilgebiet, so er-
hilt man ¢ '

ffOfavyav, ... vy = Py o

In der Grenze, d.h. n»co erhélt men dabei den GauBschen
Fall. '

Bei diesen Problemen erweist es sich als zweckm#fig,
diese Funktionen in Abhingigkeit von n Zufallsvariablen
(wobei n als eine groBe Zahl zu betrachten ist) in eine
Taylorreihe zu entwickeln, um nicht nur {iber den linearen
Fall Aussagen machen zu kdnnen. Liegen nur die Glieder bis
zur ersten Ableitung einschlieBlich vor, dann handelt es
sich um den bekannten linearen Fall. Dafiir liegen notwendige
und hinreichende Bedingungen fir eine Normalverteilung in der
Grenze vor, die sogen. Lindeberg-Beding gungen. Man kann nun
zeigen, deB in vielen wichtigen Fillen die htheren Glieder
keinen EinfluB auf die Grenzvertei lung haben, sod«&l also -
wenn die Lindeberg-Bedingungen erfiillt sind - eine Normal-
verteilung vorliegt. Ist die Ableitung O, so ergibt das
zweite Glied den Ausschlag (GrenzverteLlung~ die sogen.xz-Ver-
teilung) .

Es gbbt eine unendliche Folge von mogllchen Grenzvertei-
lungens

Funktionen 1.Klasse: (GauB—Vertellung) 1.Abl.verschw,. nicH

" 2, "o 1. " verschwindet
- . identisch.

entsprechend htéhere Klassen.
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Man kann bei der Untersuchung von Grenzvertellungen
mit Erfolg die Laplace-Transformierte heranzieheh, d.h.
die charakteristischen Funktionen betrachten. Dabei ver—
gleicht man dasn mit der charakteristischen Funktion der
GauB-Verteilung und kann dann rickwidrts wieder Aussagen
Uber die Grenzverteilung machen.

Auf diese Weise lassen sich Klasse 1 und 2 erledigen.
Men hat aber noch keine Vermutungen, wie man beim 3 .Typus
vorzugehen hat. |

G. af HEllstrom, Abo, Finnland: Ein lineares Inselproblem
der kombinatorischen Wahrscheinlichkeitsrechnung.

Zugrunde liegt eine ungeordnete Anordnung von n Elemen-
ten (z.B. Schulheften). Es wird gefragt nach der Wahrschein-
lichkeit, mit der gewisse Frequenzen auftreten.

HeBilharz, Freiburg i.Br.: Zur ndherungsweisen Berechnung
bestimmter Integrale,

Man geht aus von der numerischen Quadraturfofmel

1 m-4
Jf(x)dx::ég guf(xy) + R (R Restglied),

Es wird vorausgesetzt, daB die Xy symmetrisch zur Intervall-
mitte liegen. Demit werden die g, symmetrisch. ) gu = 1 .
. Sonderfédlle dieser Formeln sind: Trapez-Regel, Simpson-Regel,
Verfahren von Cotes, GauB, Tschebyscheff usw,

v.lises hat Forderung nach mdglichst niederer Ableitung
in dem Restglled gestellt. Vgl., hierzu auch die Arbeit von
Tollmien Z.angew.Math.Mech. 29 (1949).

Es werden zundchst zwei Spezialfille betrachtet:

1. Boolesche Summenformel:

1 k1 £ a() )
J#oads = 2, LT VA R

2. BEulersche Summenformel:

4 k4 0 _
bf L) dx =”;;Z4 —5;5—(,—2 A Y 4 Ry

A_RDPSO_(0OG268A00410(0)
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Nimmt man das erste Glied, dann kdnnen beide Formeln kurz
so dargestellt werden: i

: P(V) + Boolesche F.
£(0) + £(1) also arithm.Mittel
2 P(A) , "~ 4+ Eulersche F.

Frage: Ist zu jeder .. eingangs erwdhnten Quadraturformel
das Restglied in solchen Reihenentwicklungen.darstellbar?
Dies ist in der Tat mdglich. Es wird gezeigt, wie man solche
Entwicklungen gewinnt, welche Eigenschaften die Koeffizien-
ten haben, wie sie mit den Eulerschen und Bernouzllischen
Zahlen zusammenhingen usw,

Man erhilt in dem zur Booleschen Formel analogen Fall:

P(V) = ‘kz'- (v)+j _ﬁ@_ &‘k)(f)df

y=0

1% + @m+11)
Dabei sind d:.e wmy—jsgm,,(g JdE, und die ¢py wiederum kdnnen
durch die Eulerschenaund Bernouzlllschen Polynome ausvedurckt
werden.

Eine entpprechende Entwicklung erhdlt man im Falle der
Erweiterung der Eulerschen Formel.

Sonderfall der GauBschén Integration liefert (f:ex):

_ 1 4
Tmin T ZmdT " AP mar 2
=t 46 ("11) (faa)

Ym,2mir = —yg Wm,2m+g ;":0 (Zr) (Zm+1+r )

A\ Ar-p)- 2

Eine Reihe von Zahlenwerten liegen bereits numerisch ausge-
wertet vor. |

Wie schon in dem allgemeinen {Jberblick iiber die Vortrige
erwghnt wurde, dirften diese Entwicklungen hauptséchlich von
theoretischem Interesse sein. '

Annraved Far Release 2006 (8 - A_RNPRO.00828A004100140001.1
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H.Blickner, Minden: Eine Formel fﬁf_fyzdx fiir die Losungen
einer Differentialgleichung f(p)y = O mit p als Differential-
operator und f(x) = 0 als Hurwitzscher Gleichung.

Es werden Fragen behandelt, die bei Servomechanismen
und Regelsystemen auftreten. Zu Grunde liegt die Differen-
tialgleichung ‘

' (n -1 -2
aoy< ) + a1y(n ) + 8y (n-2) + eee + any = 0

, Sind reelle Konstante. y = y(%), eine
Funktion der Zeit. y stellt dabei den Fehler eines Servo-
mechanismus oder die Abweichung eines Regelsystems dar. Bei
Storungen wird auf der rechten Seite ein Glied z(t) auftre-
ten. Es geniigt aber, den homogenen Teil zu betrachten, den
Einschwingvorgang mit den Anfangsbedingungen

ao’ a1 H L I 3 ] a

k
y(0)=qo, ooy y( )=qk k=1,2, cve n .

Frither wurde nach der Stabilitdt gefragt. Man zog das Hurwitz-
Kriterium heran: '

8.00 O-oo
ay 8y Oeee

. . ] * . . e o s

a2k—1 ° . ] » %o

Man erh#lt Wurzeln mit negativem Realteil, wenn alle Deter-
minanten von Null verschieden sind und das Vorgeichen von
D0 haben.

Neuerdings interessiert man sich jedoch fiir mehr:
Einmal fiir die Gite der Stabilitét und zweitens, wie man
durch Abiénderung der Koeffizienten die Stabilitdt verbessern
kann. Denn praktisch sind meist zwischen den Koeffizienten
Relationen vorhanden, z.E. 84y 8oy eee,8, 4 fest, a ist so
zu wihlen, daB gute Stabilitdt gesichert ist.

Dabei ist nun zunidchst die Frage nach der Gilite der
Stabilitdt zu kl#ren. Leonhard hat aperiodischen Verlauf ge-
fordert und die Flzche als MNaf der Stabilitdt herangezogen.

A-RDPSO_(10926A004100140001-




Approved For Release 2006/1—1/(?61: CIA-RDP80-00926A004100140001-1

Vor zwei Jahren ist von van der Waerden fir gewisse Ein-
schwingvorgénge das Integral

Jﬂyzdx

o
eingefiihrt worden. Dieses Integral soll nun durch die An-
fangswerte und die Koeffizienten

q_o, q_1, e s ey qn_1 und a.,', a2’ e 0y an

bestimmt werden, was in der Tatgelingt unter Biidung von
Determinanten, die den Hurwitzschen nahe verwandt sind.

Man fihrt ein:
2
) Sy

Dyly-2

D

(-¥aq (-DFG_4eer g

1

(Also in der Hurwitzdeterminante wird nur die letzte Zeile
ersetzt), ' ‘
Dann 148t sich des Integral durch die ¢, und L, aus-
driicken: '

2 j'yzdt = o1q02 + Co L1(q)2 + oeee + ann_1(Q)2
0 . . . .

Mit a, = 1, c1>0 lassen sich die Hurwitzschen Polynome
aufbauen,
1 + C1X7'ﬁ: ""1’ O e o+ @
1 CoX o s e
1 c3x. . .

* .

Damit kOnnen dann praktisch Aussagen g em cht werden, die
weit mehr den wirklichen Forderungen entsprechen, als dies
bei den Hurwitzschen Kriterien der Fall ist.

A-RDP80-00926A004100140001-1
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O.Emersleben, Berlin: liber das Selbstpotential der innerhalb
. éines Quadrates bzw. eines Wiirfels gelegenen Gitterpunkte.

Selbstpotential (Begriff wohl zuerst bei Clausius im
19.Jahrhundert). Hier Betrachtung des Spezialfalles diskreter
Punktbelegungen speziell in einem Gitter., Begrenzung: quadra-
tisches oder wirfelftrmiges Stiick des Raumes.

Fir das Selbstpotential®p im p-dimensionalen Raum erhilt
man mit der Gitterkonstanten a, der Belegung q folgenden Aus-
druck:s

+n; -
(P)¢ =% 4 Zj (=1,2 ,,p)ﬂ_'l;__’il_)_

=4,2,.--
L ki=ny . V ij k]

1=
Es werden Sonderfidlle betrachtet:

I YO n1 ’ 1 1 1
I.p = 1; N=n; “¢=n §:E" n logn -(1-c)n + % - T * 0(52)

II.p = 23 N=n ‘a% U n3 v n2 ? n logn + V1n + V + llgl
_ o(ir Si Y21y _
V2 = Z(Ar Sin 1 4+ se ) = 1,95013 se e
vy = 0,3963; V= 0,06649

SchlieBlich wird das kubische Gitter besprochen.
Asymptotisches Verhalten: Fir p> 1

2
6w w2 - i

d.h. in erster Naherung kann das Selbstpotential als unabhingig
von der Anordnung betrachtet werden. Q bedeutet dabei die
Gesamntbelegung.

A-RDPS0-O09268A004100140001-
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’ H.Hopf, Zirich: Vom Bolzano-Kroneckerschen Satz zur
HomotOpletheorie der Sphiren. ‘

‘Es wird {iber die Entw1cklung und den Stand eines
Probvlems bergichtet, welches zu einem zentralen Problem
in derfopologie geworden ist. Aber auch fiir andere Kreise

dirfte diese Fragestellung von Interesse sein (Analysis,
Algebra, Geometrie). Den Ausgangspunkt bildet der Satz von

- Bolzano iiber die Existenz einer Nullstelle einer stetigen
Funktion im Intervall E. '

e F —— Gegeben f(a) und £(b); gesucht
X £(x) = 0. Satz von Bolzano:
- 8ind die Vorzeichen von f(a) und
f(b) verschieden, also sgn f(a)
+ sgn f(b), dann existiert in E ein x, sodaB f(x) = 0 . Zs
handelt sich also um die Digkussion des Einflusses der Rand-
werte auf das Verhalten im Innern. Haben f(a) und f£(b) glei-
ches Vorzeichen, dann sind natiirlich zwei Falle moglich. Men

v

a b

legt folgende Bezeichnung fest:

Wesentliche Randwerte: Jede Fortsetzung ins Innere
gibt Nullstelle.

Unwesentliche Randwerte: Auch andere Fortsetzungen sind
néglich.

Die Erweiterung des Bolzanoschen Problems besteht nun
in der Ubertragung dieses Falles auf mehrere Gleichungen mit
mehreren Unbekannten.

i + 1 Koordinaten im Euklidschen Raum : xo, x1,..., X,
+1
kurz X}
n+ 1 Funktlonen von i+1 Variablen £, Tyreeest

mit fj = fj(Xo,X.,,...,Xi)o

B (i+1Y) dimensidnales Gebiet mit E = fojz =1 .

i?

n!

si+1 pedeutet den Rand der (i+1) dimensionalen Sphire.

auf si*1 seien n+1 Funktionen gegeben, die auf dem Rande
keine gemeinsame Nullstelle haben.

Frage: Kann man diese Funktionen ins Innere so fort-
setzen, daB es sich einmal um wesentliche, das andere Mal um
unwesentliche Randbedingungen handelt, insbesondere gibt es
Kriterien £lir wesentliche Randbedingungen? Aufteilung in:

1.Frage: i und n vorgegeben, gibt es dann wesentliche

Randbedingungen?

Approved Fo - CIA-RDP&R0-009268A004100140001-1
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2.Frage: Randwerte gegeben. Wie kann man entscheiden,
ob Randwerte wesentlich?
Neben dem Raum Xi+1 wird jetzt noch der Raum
mit Tor Tqs eves yn‘betraohtet, und eine Abbildung der
Funktion f; in den Raum Y vorgenommen. Wesentliche und unwe-
sentliche Randbedingungen werden jetzt auf wesentliche und
unwesentliche Abbildungen iibertragen, d. h. solche, die sich
auf einen Punkt zusammenziehen lassen oder nicht.

Fir i = n ist das Problem geldst durch die Kronecker-
sche Charakteristik und den Browerschen Abbildungsgrad. Die
Abbildung ist wesentlich, wenn die Umlaufszahl ungleich O .
Ist C = 0, dann Abbildung unwesentlich. Fiir C wird eine be-
kannte Formel angegeben.

mit Si+1.
Yn+1

Im Falle i < n, also weniger Variable als Funktionen,
wird alles trivial, es gibt nur unwesentliche Randwerte,

Fall i > n:
i>n 0 trivial
i>n=1 f
Es gibt keine wesentlichen Randwerte.

} nur unwesentliche Randwerte.

Fir i > n > 1 gibt es wesentliche Abbildungen.
z.B. (i,n) = (3,2). Ebenfalls fiir

(i,n) = (4k-1,2k), also bei geradem n.

(1931 und 1935 dargestellt durch H.Hopf).

Die Einfiihrung der Homotopiegruppen'ﬂi(sn) hat nun fir
die weitere Behandlung des Problems den entscheidenden Fort-
schritt gebracht.

So gibt es wesentliche Randwerte fir

(h,k): (4k-1,2k), (k+2,k+1), (k+3,k+1), (k+6,k+3),

(k+14,%x+7), ferner fiir | '

(8h,4h), (8h+1,4h+1),... usw. ,
und schlieBlich fir

(n+(2p-3),n) mit p als Primzahl.

Neuere Ergebnisse sind noch zu erwarten, fir welche
i und n es iberhaupt Abbildungen gibt, die wesentlich sind.

Approved For Release 2006/11/06 : CIA-RDP80-00926A004100140001-1
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M.Barner, Freiburg i.Br.: Zur brOJektlven Differential-
geometrie der Komplexflacaen.%

(Vgl. hierzu auch den Vortrag von XK.Strubecker 1946
auf der Deutschen Mathematikertagung in Tibingen "Uber die
Fldchen, deren Asymptotenlinien beider Scharen linearen
Komplexen angehtren!)

Man nennt eine Schiebung eine elnparametrlge Schar von
Projektivitédten. Dabei beschreiben die Bilder eines Punktes
eine Bahnkurve. Es stehen nun spezielle Schiebungen zur
Diskussion, nimlich solche, bei denen die Tangenten an
die Bahnkurven an jeder Stelle einem fest mit d er Schie-
bung verbundenen linearen Komplex angehdren, Diese "K-Schie-
bungen" weisen verschiedene geometrische Kennzeichen auf.
So biegt zwischen den K-Schiebungen und dem einparametri-
gen Scharen linearer Komplexe eine eineindeutige Zuordnung
zugrunde.

BEg liegt daher nahe, diese K-Schiebungen als Basis
zur Behandlung der Komplexflichen (Fléchen, deren eine
Schar von Asymptotenlinien aus Komplexkurven besteht,die
Tangenten einer Komplexkurve gehSren einem linearen Kom-

~plex an) heranzuziehen. Filhrt man auf einer dem ausge-
zeichneten Komplex zugehdrigen Komplexkurve eine K-Schie-

bung durch, so wird dadurch eine Komplexfliche erzeugt.
und die geometrlschen Eigenschaften dieser K-Schiebungen

iibertragen sich auf die Komplexfléchen.

Dabei treten besendenms Spezialfdlle auf, die auf
besondere Komplexflichen fiihren. Darunter sind die soge-
nannten zweisinnigen Komplexflichen (in diesem Falle sind .
die Kurven beider Agsymptotenlinienscharen Komplexkurven)
bereits weitgehend bekannt und diskutiert. Von dem hier
dargelegten Gesichtspunkt aus erhdlt men ihre explizite
Darstellung in geschlossener Weise und auf einem sehr
iibersichtlichen Wege.

Approved For Release 2006/11/06 : CIA-RDP80-00926A004100140001-1
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R.Ritter, Berlin: Charakterisierung der Baronischen
Klassen von Biegungsflédchen, '

Weingarten erhielt (Eine neue Klasse auf einander ab-
wickelbarer Flichen, Géttinger Nachrichten 1887, S.28-31)
eine vierte vollstédndige Biegungsklasse ohne Rotations-
fldchen, indem er eine seiner Ableitungsgleichungen fiir
eine beliebige Minimalfliche mit passenden Parametern
P,q als Integrabilitédtsbedingung filr eine neue Fliche auf-
faBte, usw. Man erhilt azus den Minimalfldchen durch Quadra-
tur somit eine wichtige Biegungsklasse.

Diese Vorgehensweise wurde nun von Baroni auf gewisse
Goursatsche Fléchen erweitert, wodurch er unendlich viele
Klassen von Biegungsfldchen aufstellen konnte. Man erhilt
also Baronische Fl&échen aus Goursatschen Fléchen durch
Quadratur. Diese Dinge werden in einer Reihe von Spezial-
fdllen auseinandergesetzt, z.B. Appellsche Fliéchen und dar-
aus Biegungsfliéchen der Klasse II etc. Weiter wird das
Linienelement auf den Baronischen Flichen angegeben.

2 1

2 2 2
o= 64n (n+1)2 §(A1P + 4—(‘n "1)v)(.A1‘_}> + 4n(n+2))dp

: 2
+ 2y(A1f + 4n(n+1))dyd(A1y).+ f;%&% d(A17)2)

(Beziiglich der Bezeichnungen usw. vgl. auch R.Ritter,
Invariante Kennzeichnung der vierten vollsténdigen Klasse
von Biegungsflichen, Arch. Math. 1 (1949) 418-426).

Es gelingt nun, die Baronischen Ergebnisse parameter-
invariant darzustellen. Weiter lassen sie sich dann in eine
allgemeine Methode zur Integration der Bour-Darbouxschen
Biegungsgleichung

Apox = (1-4x)K

einordnen.

A_RDPSO QOO0 A00A100140001_
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. W.Klingenberg, Kiels Uber das Einspannungsproblem in der
projektiven und affinen Diffenﬁtialgeometrie?

Man geht aus von deﬁ h—dimensionalen projektiven Raum
. Pn und einer p-dimensionalen Fldiche F_ in diesem Raum. Es
ist nun zundchst der Normalenraum I\Ti mittels des i+1 ten
Schmiegraumes Si+1(i = 1, eeey m)(Sm+1 = Pn) zu erkliren.
Man versteht darunter eine lineare Mannigfaltigkeit, welche
einen leeren Durchschnitt mit S, besitzt und mit Si dann
Si+1 aufspannt. Bei dem Normalenraum No handelt es sich
dann entsprechend um eine (p-1)dimensionale lineare Mannig-
faltigkeit im Tangentialraum, jedoch ohne Beriihrpunkt. Das
Einspannungsproblem besteht nun darin, die Hormalenriume
projektivinvariant festzulegen. Man erreicht dies durch
Appolaritdtsbedingungen, wodurch die Ni von No abh&ngen.
(Pir die Hyperfléche Fo_4 fallen diese Bedingungen mit den
tiblichen zusammen.) ‘
Von G. Bol ist das verwendete polare Basissystem
fir die Hyperflédchen und Kurven Fy bereits bearbeitet wor-
den. Den Normalenraum No kann man nun in verschiedener Art
festlegen, vgl. z.B. Fubini, Wilczynski. ,
Fir g = 1 und p = n-1 trifft man nun eine neue Fest-
Ilegung von KO, was zu einem neuen Basissystem fihrt. Die
geometrische Bedeutung dieses Systems 148t sich einfach
{ibertragen.
Der Normalenraum No ist durch den Schnitt des Tangen-
tialraums mit der uneigentlichen Hyperebene festgelegt.
Das dadurch festgelegte affininvariante Basissystem be-
steht fir F1 aus den Ableitungen nach der Affinbogenlénge,
fir F,_4 aus der Affianormelen von Blaschke und Berwald
und fiir den allgemeineren Fall m = 1 aus dem Affinnormalen-
raum von Weise.,

A-RDPS0-(0OG26A004100140001-
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G.Hellwig, Berlin: Bemerkung zu der Satzgruppe von Hilbert
iiber das Randwertproblem eines elliptischen Systems.

Gegeben ist das System simultaner partieller Differen-
tialgleichungen erster Ordnung vom elliptischen Typus.

9

.Sl;c'. - % = p(X,Y)u + Q(X’y)v
(1) | |

-g-lyl + -a-Y- = k(X,Y)u + l(X,Y)V

In der xy-Ebene sei ein Gebie{ G mit der ..Randkurve R vor-
gegeben., Dann existieren nach D. Hilbert, Grundziige zur
ailgemeinen Theorie der linearen Integralgleichungen,
B.G.Teubner, Berlin-Leipzig, 1924, Kap.XVII folgende Aus-
sagens )
I) Hat (1) mit u = O auf R als einzige Losung u = O,
v = 0, so hat (1) mit u = f(s) auf R genau eine Ldsung.
II) Hat (1) mit u = 0 auf R eine Ldsung u,v, die nicht
beide iberall in G Null sind, dann hat (1) mit u = f(s)
immer dann eine ILdsung, wenn f(s) gewissen linearen Inte-
gralbedingungen in endlicher Anzahl geniigt.

Es gelingt nun zu :zéigen, da8 (1) immer eine L&sung
besitzt, wenn u = f(s) auf dem Rande vorgegeben ist. Die
Integralbedingungen sind identisch erfiillt. Die Aussage
wird zu dem Hellwigséhen Existenzsatz (Ausdruck wurde in
dem nachfolgenden Vortrag von W.Haack geprigt) zusammenge-
faBt. |

Weiter wird das inhomogene System

BT p(xy)u+ alny)v + olx,y)
(2) ‘
%% + %% = k(x,y)u + 1(x,y)v + d(x,y)

behandelt. Nach Erledigung des homogenen Falles sind nur
noch partikulire Integrale notwendig. Schlieflich wird er-
wsghnt, daB auch der Fall mit den Randbedingungen

a(s)u +  B8(s)v = f(s)

leicht erledigt werden kann.
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Uber die Koeffizienten der Differentialgleichungen ,
die Berandung des Gebietes G, usw. werden die iblichen
Einschrinkungen vorausgesetzt., (Vgl. auch die oben ange-
fiihrte Literatur D.Hilbert).

W.Haack, Berlin: Allgemeine Randwertprobleme bei Systemen
elliptischer Differentialgleichungen.

Dieser Vdrtrag bildet eine Fortsetzung und Erweiterung
des vorherigen Vortrages und beniitzt den Hellwigschen Exi-
stenzsatz.

Es wird ausgegangen von dem linearen partiellen Diffe-
rentialgleichungssysten

a.iu:.L + bivi + cu +du + e = 0

a2 u, + D v, o+ cu + dv + €& = O

(i ist zu summieren iiber die Anzahl der unabhingigen Ver-
gnderlichen, ai, bi, c,d,e und &, %', ©,d,8 sind Funktio-
nen dieser Verdnderlichen und sollen die iiblichen Voraus-
setzungen erfiillen).

Das System (1) wird iibergefiihrt in

U« - VR = AU + BV + C

(2) _ _ _
Us + Vg = AU + BV + C
1 a2 b2
(Unter Einfiihrung einer Riemannschen Metrik g, .=
2 ik ik 117D |52 2
usw., ds® = gikdx dx™, & = 1, eines isom. ‘

Feldes,dorthogonal zucfund unter ausschlieBlicher Ver-
wendung invarianter Ableitungen bezliglich der Pfaffschen
Formen anstelle gewShnlicher partieller Ableitungen).

(2) kann nun mit dem Hellwigschen Existenzsatz bear-
beitet werden. Weiter wird das zu (2) adjungierte Differen-
tialgleichungssystem aufgestellt, das sich in Erweiterung
von [fdw= $w ergibt, wenn [[= O gesetzt wird.
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Approved For Release 2006/14/06© CtA-RDP80-00926A004100140001-1

w»

Die Frage der Lsungen bei Randbedingungen der Art
| a(8)U + b(s)V = £(s)

(£(s) gegeben auf dem Rande) kann dahingehend geklirt wer-
den, daB die Existenz von L&sungen mit der Charskteristik
vonu(a,b) (4 ein Vektor auf der Berandung mit den Kompo—
nenten a,b ) in Zusammenhang gebracht wird. Charskteristik
von v = O einfach, # 0 z.B. 1, es miissen bestimmte Bedin-
gungen erfiillt sein.

Die hier gemachten Aussagen lassen sich auf partielle
Differentialgleichungen zweiter Ordnung erweitern. Ebenso
ktnnen dann kompliziertere Randbedingungen bericksichtigt
werden. '

W.Schmeidler, Berlin: Algebraische Integralgleichungen.

Es handelt sich um algebraische Integralgleichungen,
wie sie bei praktischen Problemen auftreten, z.B. Bestimmung
des zeitlichen Verlaufes des Druckes bei einem elastischen
Balken, auf den eine elastische Kugel f#llt. Die Integral-
gleichung lautet:

P(y) + }jf JKl(s Jhyessty )y%fﬁyofltz)...ya(t,,)dt Qtyees

0 .
Oy e Uy <t O e e vy ‘ dt,, = f(s)

P(y) = y™(s) + a1ym"1(s) +oeee + o8y 1y(s)
Es sind endlich viele Glieder, Dabei wird vorausgesetzt:
f(s) >0 und P'(y) > O fir y >0 .

Dann existiert - unter geWissen Zusatz&oraussetzungen -
eine positive Ldsung.
Zur Behandlung wird die Integralgleichung in die Form

P(y) - L(y) + M. ‘= £(s)
gebracht, wobei M nicht von s abhidngt und zunichst
| P(y) = £(s) + L(y)
betrachtet,
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. Anwendung eines Iterationsverfahrens:

P(y1)

allg. P(y,)

2(s) + Lly,) <Py,)  (3,(s)>0)

£(s) + i(y9_1)

Es entsteht eine Folge monokon abnehmender stetiger
Losungen, die konvergiert, und zwar nicht nur y, , sondern
der gesamte Integralausdruck. Betrachtet man jetzt f£(8) =X
>0, also 0 = A < f(s), dann ist auch das oben angegebene
Problem 1l6sbar, da M nicht von s abhingt. y(s A) hingt
stetig vom Parameter ab.

H.Schaefer, Dresden: Reduktion von Systemen nichtlinearer
Integralgleichungen im GroBen auf Systeme transzendenter

Gleichungen in endlich vielen Unbekannten (ohne Verwendung
der Theorie linearer Integralgleichungen).

Gegeben ist das spezielle nichtlineare Integralglei-
chungssystem ' '

x;(s) = g-Ki(s,t)fi<t,xj$t))dt 19 = Tyewssy T o

Es ist gefragt nach allen Losungen dieses Integralgleichung
sYstems in einer vorgegebenen Kugel des Hilbertraumes. Die
Beantwortung ist moglich, wenn man unendlich viele trans-
zendente Gleichungssysteme aufldsen kann.

Neben einer bei Schmeidler, Integralgleichungen, an-
gegegebenen Bedingung gsei vorausgesetzt, daB die fi gewis~
sen allgemeinen Lipschitzbedingungen gentigen.

2, (x) - fi(xj)ﬂ < Luex II%; - =l -

Eine Reduktion obigen Systems wird notwendlg, wenn die Norm
von K nicht so klein 1st daB man die Losunb sofort erkennt.

Es gel qim(t) ein vollstindiges orthogonales Funktionen
system fiir jedes 1 in B.

Pin ﬁfKﬁS"“)qim(ﬁ)dt

K; wird aufgespalten in K; = LPim%im * Hy

und X5 zusammengesetzt aus einem Haupttell 24 und einem

von Hi herrithrenden Teil Uy e
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Die z4 sind aus einem transzendenten Gleichungssystem
zu erhalten. Der Rest kann dann iterativ beriicksichtigt wer-
den. Man kann Abschitzungen angeben, die den EinfluB des
vernachléésigten Terms wiedergeben,

(Pie prektische Durchfiihrbarkeit diirfte allerdings
noch in Zweifel gestellt sein).

Schon Hammerstein hat gezeigt, daB das Problem nicht
allgemein ldsbar ist, wohl aber, daB das transzendente
Gleichungssystem unter bestimmten Voraussetzungen iiber die
f gelost werden kann.

Sind die f lineare Funktionen, denn erhilt man ein
lineares GlelchungssySuem. ‘Fiir die angewandte Methode ge-
braucht man auch den Ausdruck "Kernverarmung".

H,Pachale, Berlin: Uber ein nichtlineares biharmonisches
ebenes Randwertproblem.

Es sei ein ebenes Gebiet R mit der Berandunz S gegeben.
Gesucht sei die Losung des blharmonlschen Problems AAU =0,
wobei die Randwerte ( —— )S und ( )S wie folgt gegeben

sind.
(Ps = B 6(Fs (FPs O
& = ot (Ps, (2, O
Durch die Transformation
U, =u, U& = v und p =u, + uy.

wird das Problem auf AD = O zurlickgefuhrt.

Zur Losung erhilt man anstelle von Integralgleichungen
beim linearen Fall jetzt Integrofunktionalgleichungen. Zur
Bearbeitung wird die E.Schmidtsche Kerntheorie herangezogen
und entsprechende Transformationen durchgefithrt. Es werden
Approximationsverfahren geschaffen mit Konvergenznachweis.

Wehrend sich iiber die Zahl der Lﬁsungen im Inneren
gewisse Aussagen machen lassen, erfordert das zuBere
Provlem noch weitere Untersuchungen.
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F.W.Schéfke, Mainz: Beitrige zur Eigenwerttheorie.

Zur Piskussion stehen aus der Theorie der speziellen
Funktionen die Sphiroid-Funktionen psn
losungen der Differentialgleichungen

(x, y?) als Eigen-

2
(=297 (x) + (+y%® - By =0,

1-x

fir m = 0,1,... . Einen Sonderfall bildet die Mauhleusche
leferentlalglelchung mit den Funktionen ce (x k ) und
se (x,k ), usw. )

" Der Vortrag gliedert sich in drei Teile, 1.Eigenwerte,
2.Eigenfunktionen und 3.Nachtrag vom Kolner Vortrag 1949.

Im ersten Teil konnen iiber A(u4) gewisse Aussagen, Art

der Funktion etc. gemacht werden. Insbesondere kann die Ab-
schiétzung flir den Konvergeénzradius von

Ml = Ag +ady, g2xm2+

gefunden werden, nimlich

< dm
lal = 5
Dies stellt eine Verbesserung gegeniiber Rellich mit
] < dm/16y‘und auch gegeniiber von Nagy :é‘dm/4y dar.

Auch in anderen Fdllen kdnnen bestehende Abschitzungen ver-
Pessert werden (so auch bei der Hillschen Differential-
gleichung). _

Tm zweiten Teil werden Aussagen iiber Regularitidt und
analytischen Charakter der Eloenfunktaonen in Abhgngigkeit
von x und yz gemacht. Normierung: f vy dX =1 . Fur yz = 0,
{bergang zuf normierten Kuﬁelfunktlonen.

Im dritten Teil handelt es sich um Nachtrdge zu der
Anwendung der Theorie ganzer transzendenter Funktionen auf
Eigenwertprobleme. Dort konnen Aussagen iiber das Wachstum
der Eigenwerte gemacht werden, ing besonderen Fillen sind
auch Existenzssitze zu erhalten. (Der 3.Teil konnte nur kursz
infolge Zeitmangel EBrwshnung finden.) (Vgl. hierzu: Vortrag
von F.W.3Schifke DMV-Tagung 1949 in Kdln "Zur Eigenwert-
theorie der gewdhnlichen Differentialgleichungen”).
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B.Heinz, GOttingen: Zur Stdrungstheorie der Spektral-

zerlegung & : -

Es handelt sich bei diesem und bei dem folgenden Vor-
trag um Fortsetzungen der Arbeiten von Rellich, Gottingen,

"Uber Storungstheorie"(z.B. Mathematische Annalen 1943).
Wie {iblich sei T

+00
ate) = [ AdE(e)
Ale) = Aj + €Ay + £2A2 + e

Hier legen wir einen Hilbertraum H zugrunde mit dem
linearen Operator AG£). u sei ein festes Element in dem von
€ unabhiingigen Teilraum 0L in H. In diesem festen Teilraum H
mul der Operator A(€) selbst’adjungiert sein und regulir von
€ abhéngen. Die Operatoren Ay (v= 1,2 ...) sind in 6 Hermi-
tesch und gentigen Ungleichungen folgender Art

ay ull < x"Ciall + Hajul ).

Es ist nun Aufgabe der Storungstheorie zu kliren, wie sich _
das Spektrum A(e€) bei reguldrer Stdrung verhilt. Anstelle der
Eigenfunktionen und Eigenwerte muB man hier - es handelt sich
un das kontinuierliche Spektrum - die Spektralschar E;(e€),

die zu A(e) gehtrt, untersuchen. Setzt man voraus, da A, in
eine Leerstelle des Spektrums von A(O) f&llt, so ergibt sich,
deB8 Ep(&) in eine Potenzreihe(mit der Entwicklungsstelle £= 0)
entwickelt werden kann.

EAG(&) = Ep, + £E£:) + &QEQ?) + oo, mit MEafnhléKp, n= 1,2

Dieses folgt aus einem Theorem von v.Nagy fiilr halbbeschriankte
Operatoren. Will man es fiir den allgemeinen Fall beweisen,
dann benutzt man dazu das singuldre Integral fiir die Spektral-
schar
Ao+l
E,, (e)f = #f - (2ri)™" [ (A(e) - 2)"'taz

lo"' (o .
und weitere bekannte Ungleichungen fiir Operatoren.
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Wie der Vortragende bemerkte, wurden zur Herleitung
gewisser Ungleichungen Integrale {iber Operatoren herange-
zogen, die mit gewissen Uhtersuchungen von Schur in Zusan-
menhang stehen. ' |

J.Moser, Gottingens Stérungstheorie des kontinuierlichen
Spektrums fiir gewdshnliche Differentialzleichungend

Zugrunde liegt hier - in dem zweiten Vortrage iiber
Fortsetzung der Rellichschen Arbeiten - die gewthnliche
Differentialgleichung zweiter Ordnung

- (pu*)' + (g-és)u =2Aku .

Davei sind p, k, g, s in dem Intervall[a,b] stetige Funktionen
von x. p und k werden weiter in diesem Intervall als positiv
vorausgesetzt. (€= O ist das ungestdrte Problem). (b kann
auch unendlich werden.) Zu untersuchen ist,das kontinuierliche
Spektrum dieser Differentialgleichung zweiter Ordnung in
Abhingigkeit von € bei einer vorgegebenen Randbedingung fiir

x = a . Wie in dem vorhergehenden Vortrage bezeichne E,,

die Spektralschar des angegebenen Differentialoperators.
Nimmt man an,(l1, kz,) sei ein ganz im kontinuierlichen
Spektrum gelegens Intervall und ianteressiert man sich fir

die Regularitédt von Ej, - Ep, in einer Umgebung von & = O,
dann ergeben sich fiir die Funktionen s(x), q(x) gewisse
Voraussetzungen. Es geniigt also nicht, iiber s(x) gewisse
einschridnkende Bestimmungen anzugeben, sondern man muB auch
noch fiir die ungestérte Differentialgleichung, d.h. also

fiir den Fall ¢ = 0 , zusdtzliche Einschrankungen fordern.

Die Ergebnisse hier beziehen sich zunichst auf speziel-
le Fdlle und kodnnen ohne weiteres in allgemeinerer Form auf
die Hillsche und Schrddingersche Differentialgleichung iiber-
tragen werden.

H.Tillmenn: Lineare Gleichungen im Hilbert-Raum.

Die fiir beschridnkte Operatoren von Schmeidler durchge-
fihrten Arbeiten werden auf nichtbeschrinkte Operatoren er-
weitert und die Auflosbarkeit solcher Systeme diskutiert.
Es handelt sich also um eine wesentliche Abschwidchung in
den Voraussetzungen.
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H.Epheser, Hannover: Untersuchungen {iber die Losbarkeit
der ersten Randwertaufgabe mit gewdhnlichen nlchtllneacen
Differentialzleichungzen zweiter Ordnung.r

(1) yv=t(x, ¥, 7)

Randbedingungen:
(1a) y(a) = 4, y(b) = B, oder spezieller:
(1b) y(a) = y(b) = :

Definitionsbereiche der Fun‘tlon f:

‘ - ~00 ¢
T g £ X <D, -0 <y <+ oof<y"< + 00 3
Y a=x<b, y(x)<£y <£7(x), - 0<y'< + 00.

Die Funktion f sei in ihrem Definitionsbereich stetig.

Satz A) Die Randwertaufgabe (1), (1a) hat mindestens
eine Ldsung, wenn f(x, y, y') in T stetig und beschrankt

ist (G.Scorza-Dragoni 1931).

(2a) - y(a) <0 =¥(a),

(2b) y(x) <0 <:?(x) fir a<x <D,
(2c) y(v) £0 =y(b),

(24d) y"(x) > £(x, y(x), y'(x)).

(2e)  y"(x) £ 2(x, §x), F(x)),

Satz B :
f(x,y,y') stetig in T und:

,f(x’yvy')‘ = klyl + l}ly'i + m mit
= (b - a)% + 4b (b-a) <8 .
Satz C) Die Funktion f(x, Yy ¥') sei in dem durch

(2a)-(2e) nsher bestimmtern Bereich 3 stetig und der Ein-
schrinkung ' ‘

(3) f(x, y, ¥'). sgny = -9(y")

unterworfen, in der g (u) eine fir alle reellen u positive
stetige Punktion bedeutet, fiir die

(4) F U odu = }ﬂn A du = + 00
[ gtar J ey

gilt. Dann hat die Differentialgleichung §1) mindestens eine
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Integralkurve, die die Punkte (a, 0) und (b, 0) verbindet
und im Rereich ’ ' ’

% e <x <£b, y(x)=y <7F(x)
der (x,y)-Ebene verlsuft. |

Vergleichsdifferentialgleichungens

(5a) u" = - Xku -1 |uY - m (u > 0)

(Sb) u“ ==-ku+1l fu'l +n (u=0) 7

Zungchst homogene Glelchung.

u(0) = 0, u'(0) = 1, deren Losung mit U(x k 1)
bezeichnet wird.

(5e) u
(54) u

-F* yU(x-x,, k, 1) (§ = 0) zu (5a)
B+ yUlz-x, k, 1) (y =0) zu (5b) .

i

D(k.l) ist erste Nullstelle von u .

D(k,l):>b-a ; x,<a<b<x +D (k,1).

6 | ’ = "'2_' ! ’
(6) D0k, 1) = & algyp)
(6a) a(0) = &,

]

(6p)  Q(%t) 1 arctg L=t fir 0 < t <1,

(6c) (1) =1, .
(6a) Mﬂ=vé4am%“"

(7) D(k; N>b-a

fiir t+ > 1,

(8) flxy, y, ') . sgny > -(klyl + 1|y + m)

Satz 1:; Die Randwertaufgabe (1), §1b) hat mindestens
eine Losung, wenn f(x, y, y') in T stetig ist und der Be-=
dingungr (8) geniigt, in der k, 1 und m nicht-negative Kon-
stanten bedeuten, von denen die ersten beiden der Einschrin-
kung (7) unterliegen mit der durch (6)- (6d) erkldrten
Funktion D(k, 1).
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Zusatz: Die vorliegende Aufgabe hat mindestens eine
Losung, wenn f(x; y, y'). sgn y nach unten beschrinkt ist.

Die Randwertaufgabe (1), (1a) hat hochstens eine Ldsung
wenn die in ¥ stetige Funktion f eines Jer Tfolgenden Xri-

terien erfiillt:

a) I% <K, . %—%’éL mit K(b-a)z + 4L(b-a) < x°
(F.Lettenmeyer 1943);
Af A o |
b) A1 = 0, %%;e-l{ mit K(b-a)° < x°
(H.O. Hirschfeld 1936); '
. N ) . 2 .
c) ALl . AT} . b-a b-a
lAy <X, IL\Y =L mit KL;-’(-El— + L_jf < 1
(A.Hammerstein 1932);
a) | Af 5 und. entweder stets
ZAﬁf" >0 oder stets ZAﬁi <0
(GeScorza-Dragoni 1931);
| df . of _— ) : af
e) 35 und 5T existieren, und {iberall ist -53;2_0
(R.Caccioppoli 1932, A.Rosenblatt 1933);
) Es ist stets % >0
(G.Scorza-Dragoni 1935).
g) >k £ <1 mtE>0,120 ung

(9) D(K, 1) > b - a.
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A.Peyerimhoff, GieBens Konvergenz— und Summierbarkeits-
faktoren. '

Von J.Schur wurde 1918 angegeben, wann eine Faktoren-
folge {ey} eine Ce-summierbare Reihe ) ay in eine Ck—summier-
bare Reihe J. 'a, ¢, iiberfiilhrt. Dieser Satz wurde 1945 zum
ersten Male bewiesen durch L.S.Bosanquet. Einen einfachen
Beweis gab K.Knopp 1949 (Journ. f.r.u.a.Math. 187(1949)
70-74). Hier wird nun unter allgemeineren Voraussetzungen -
es sei J a, A-summierbar, ), eyay  B-summierbar - das
Problem aufgegriffen, das fiir den Fall A = B = C bereits
hinreichende und notwendige Bedingungen nach Schur kennt.

Hierzu werden funktionalanalytische Methoden heran-
gezogen und man erhdlt eine allgemeine notwendige Bedin-
gung filr die PFaktorenfolge {ﬁy} . Nimmt man zu dieser
Funktionalbeziehung noch eine GriBenordnungsbeziehung
hinzu, dann sind diese Bedingungen notwendig und hin-
reichend unter den Voraussetzungen: 4

1.) A = B oder mit B konvergenzgleich

2.) Fir die A-Summierung muBl ein Mittelwertsatz von
der Art der Mittelwertsstze bei Rieszschen Ver-
fahren existieren.

Tiir die Cesaroschen Verfahren mit dem Index gwischen O
. und 1 gibt es einen solchen Mittelwertsatz.. Die Ergebnisse
sind eine Verallgemeinerung des Satzes von Hardy und Bohr
(A= B=Cy)e
Bei der Herleitung werden Sdtze iiber konvergenztreue
Matrizen beniitzt. '
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J.Nitsche, Berlin: {Uber Randwertprobleme fiir die Einbettung
positiv gekrimmter Flichenstiicke. R : .

Zugrunde liegen die Beziehungen:

ry - 0o g(r¥-r) - 2qn

rf-n2=q2+’o:1-q2-§2
Die Bezeichnungen sind die {iblichen. Es ergibt sich, daB
~ bei vorgegebenem r, T, n die Fliéche bestimmbar ist. Betrach-
tet man insbesondere positiv gekriimmte Flichen, dann erh&lt
man das elliptische quasilineare Differentialgleichungs-
system (V1 und Vé bedeuten gewisse Richtungsableitungen in
Richtung der Kriimmungslinien.)

Viu - va =Kos u (-g sin v -gqgcos v - % Sinu Vélog K)

Vbu + VQV = 8inu (-q cos v + @ 8in v + 3 Kos u V,log K)

Es ist also sinnvoll, in diesem Falle ein Randwert-
problem zu stellen. Dabei kinnen teilweise die Ergebnisée
von K.Hellwig und W.Haack auf den quasilinearen Fall ausge-
dehnt werden.

Im Vortrag wird weiter die Behandlung dieses Problems
mit einigen formelmifigen Einzelheiten gezeigt und die
Losungsmdglichkeiten besprochen.,

G.Pickert, Tﬁbingen:‘Angeordnete nichtdesarguesche Ebenen.

Ausgehend inbvekannter Weise von

~

o _ "0 o
I. o II. ITI. 5 o
/

in der.projektiven Ebene, wird unter IV der spezielle Des-
arguesche Satz:

v und unter IVY derselbe fir eine andere
Richtung gefordert. Diese speziellen

A-RDPSO_(0926A004100140001-
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Voraussetzungen sind notwendig, um iberhaupt Aussagen
machen zu kodnnen. Weiter werden die Koordinaten festgelegt
und Addition, Multiplikation etc. erklért.

(Vgl. auch Reidemeister-Bol, Netzgeometrie, R.Baer Am.Y.
Math., 64 1942). '

F.Lobell, Minchen: Invariante geoddtische Ableitungen.

Gegeben eine reelle Fliche im euklidischen Raum,

Ferner eine Ortsfunktion F(P) auf der Fliche. Es ist dann
eine wohldefinierte Operation, die Ableitung $o (Richtungs-
ableitung in Richtung einer Tangente) zu bilden. Man be-
kommt eine "Linienelementfunktion"¢ (P,#) heraus, also ab-
hdngig vom Ort P und der Richtung#. Ableitungen einer Orts-
funktion gind lineare Funktionen der Richtung.

Die Differentiation von Linienelmentfunktionen verlangt,
eine bestimmte Richtungsiibertragung auf der Fliche zu wihlen.
Es liegt nahe, die geoddtische zu nehmen.

Fiir die geoddtische Ableitung —Q gilt, unter Voraus-
setzung der geodatlschedechtungsubertragung, d.h. geoda-
tisch verschobenes Linienelement, - :

$-3 - o
(Abweichung von der geoddtischen Richtungsabweichung)

Es wird gezeigt, unter welchen Bedingungen diese Rich-
tungsableitung eine reine Ortsfunktion wird.

Fiir die geodidtischen Ableitungen in verschiedenen
fetriken bestehen einfache Beziehungen.

F.Conforto, Rom: {iber elliptische Flichen,

Zur Klassifikation.von algebréischen Flgchen fiihrte
man Invarianten ein.

Pgr Pg mit - p, = Pg und ngE O, ferner q = p_, = P_

g a

q=0 reguldre Flichen
a % O irreguldre Flichen.
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Die irreguldren Flichen zerfallen wiederum in zwei Typen:

A wenn die Fl#chen ein Biischel von Kurveh besitzen
4 vom Geschlecht g

B wenn dle Fléchen ein Bilischel von Kurven besitzen

vom Geschlecht # q .

Der Vortragende befaBt sich nun mit den elliptischen Fléchen,

da hierfir bisher kaum Aussagen gemacht worden sind.
Es wird ausgegangen von

1.) pa = — 1 also arithmetisches Geschlecht negativ

2.) Biischel von Trajektorien vom geometrlschen Geschlecht
P
3.) Ein zweites Biischel vom Geschlecht X €

Klagsif.: @ =0 dann Pg 0

X =1 p. =1

_ b =0

=2 p, = O (bearb.v. Campedelli 1935)

USW, '

Man kann 23 Fédlle erledigen. Begriff der Determinante
elliptischer Flichen. '

K.Strubecker, Karlsruhe: Kinematik, Liesche Kreisgeometrie.
und Ge::"aden—Kuge:l.—Transformation’.”e

Zugrunde liegt die in Studyschen Quaterionen darge-
stellte Ebene E, sodaB wenn x' = a1xa eine Bewegung in
dieser Ebene ist und a" = aa' ihre Produktformel darstellt,
jede ebene Bewegung a ¢éinem Punkte a des dreidimensionalen
Parameterraumes R zugeordnet ist., Dieser Raum R besitzt
gquasielliptische Struktur,und x' = xa bildet die Gruppe der
Rechtsschiebungen und entsprechend x' = bx diejenige der
Linksschiebungen. Dadurch konnen die Geraden g zu Netzen
von Cliffordschen Parallelen aufgebaut werden, und man kann
nun jeder Geraden g die kinematischen Bildpunkte Glﬁr ZUu-
ordnen. Man erhilt so ein Links- und Rechtsbild in der kine-
matischen Abbildung von Blaschke und Griinwald. Die obige
Bewegung a entspricht dabei genau der Geraden g durch den
Raumpunkt a und die Geraden einer Ebene der Umlegung Gl
nach G,. Im Bereiche der Studyschen Somen stellt jede
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Rechtsschiebung eine Bewegung &az, jede Linksschiebung
eine "Exerzierbewegung" entsprechend dem Fundamentalsatz
der kinematischen &bbildung dar. Geht man nun dazu iiber,
diese Somas durch gerichtete Linienelemente wiederzugeben,
so erh#lt man fir die Punkte a einer Geraden g des Raumes
R, nachdem man ein Ursoma gewihlt hat, eine Drehschar oder
Schiebschar von Linienelementen, die man durch eine runde
oder gerade Kasnersche Turbine darstellen kann. Dabei ent-
sprechen Liesche Kreise den Geraden eines ausgezeichneten
Nebengewindes und Laguerresche Speere den Geraden eines
parabolischen Nebennetzes. Setzt man nun diese kinematische
Abbildung der Geraden g auf Turbinen zusammen mit der zyklo-
graphischen Abbildung, dann erhZlt man eine einfache Kon-
struktive Darstellung der Lieschen Geraden-Kugel-Transfor-
mation. (A.E.Mayer, K.Strubecker und W.Blaschke).

(Vgl. auch Arbeit von Blaschke in den Minchener Sitzungs-
berichten 1950).

W.Rinow, Greifswald: {iber eine koordinatenfreie Begriin-
dung der inneren Flichentheorie¥

Die Arbeit beschiftigt sich damit, die topologische
Struktur der geoddtischen Linien axiomatisch zu erfassen,

wobel von metrischen Eigenschaften Abstand genommen wird.
Bekanntlich hat D.Hilbert die bekannten infinitesimalen
Verkniipfungs- und Anordnungsaxiome geschaffen. Es wird

nun untersucht, ob noch weitere Axiome ndtig sind, um obi-
ge Frage zu behandeln, denn die geoddtischen Linien eines
gentigend kleinen Flichenstiickes geniigen ja den Hilbertschen
Axiomen.

Zur Beantwortung der gestellten Fragen werden sogen.
infinitesimale Schnittpunktsgitze herangezogen. Infinitesimdl
bedeutet dabei, daf sie aus den gewdhnlichen Sétzen durch
Grenzprozesse erhalten werden. Es handelt sich dabei beson-
ders um die S#Ztze von Desargues und Pascal. Ss gelingt nun
die Einfihrung der verallgemeinerten projektiven Koordina-
ten auf die Fliche, wie in dem Vortrag im einzelnen niher
ausgefilhrt wurde. '
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M.Eichler, Minster: Arithmetische Theorie der guadratischen
Formen und Thetafunktionen., '

Es handelt sich um ein Teilreferat iiber das bereits
im Druck befindliche Buch "Theorie der quadratischen Formen",
Mit dem Erscheinen dieses im Springer-Verlag herauskommenden
Buches ist in Klirze zu rechnen.

E.Ullrich, GieBen: Starktranszendente Zahlen,

Gegeben sei ein Polynom:
- 2 g
p(z) = 8y, + 842 + 852" + o.. 4+ agz

vom Grade g und der Hohe h, Die algebraischen Zahlen seien
- geordnet im Korper K . Bisher hat man sich mit dem Problem
algebraische-transzendente Zahlen meist in folgender Rich-
tung beschiéftigt. Man setzt z.B. in e%, sin z, Jo(z) ete.
fiir z eine algebraische Zahl ein. Dann wird der Funktions-
wert - abgesehen von trivialen Ausnahmen - eine transzen- .
dente Zahl. Man kann diese Untersuchungen erweitern auf
Losungen gewisser Differentialgleichungen zweiter Ordnung.
Die hier neu eingeschlagene Richtung liuft wie folgt:
Gegeben eine Potenzreihe im Einheitskreis

oo

Vi
W= ), Cy Z
k=0

Voraussetzung: ¢, ganzzahlig, |dy] < 1 und cy 4, DNullfolge.
Vqs Vps +ee 5 V. Folge mit Iiicken. Es wird untersucht, wie
der Wertevorrat dieser Funktion aussieht. Ist € irgendeine
algebraische Zahl aus K , dann wird w immer eine transzen-
dente Zahl und zwar einé solche, die zu den stiérksten trans-
zendenten Zahlen iiberhaupt gehtrtd. Dabei liegt die Ein-
teilung der transzendenten Zahlen nach Mehler zugrunde.

| _ Aog 1
min  [py(2)| w(g,n); w(g) = Iim _:.L__aZ};EEL
' : : g 0g

i}

w
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1.Klasse transzendenter Zahlen: & endl, z.B. e
alle w(m) <

2, " "o, W= o ;
3. " "o, w=0; w(g) = o

Die 3.Kiasse sind die stirksten transzendenten Zéhlen, die
auch Liouville-Zahlen genannt werden,und auf die man durch
obige Untersuchungen stoBt.

W.Gaschiitz, Kiel: Bemerkungen zu einem Satz von Maschke® ™

'Im AnschluB an den bekannten Fundamentalsatz von
Maschke zur Darstellungstheorie endlicher Gruppen und der
von I.Schur angegebenen Verallgemeinerung, werden die Moduln
M mit einer endlichen Gruppe g als Operatorenbereich und
der. folgenden Eigenschaft (Maschke-Moduln) untersucht. Aus

N=M+XNM (als direkte Modulsumme)
folgt
X

]

Me M (als " g-Modulsumme)

fir alle g-Erweiterungsmoduln X von M.

M ist dann und nur dann Maschke-Modul, wenn im Endo-
morphi smenbereich von M (als Modul: w nicht notwendig g-
Endomorphismus) ein w existiert mit

(%) Tewe™l = 1

Sind die Voraussetzungen zum Satz von Maschke in der Verall-
gemeinerung von Schur erfﬁlltdag existiert etwaw = 1/b
(b Ordnung von g); jedoch ist\fﬁr (%) nicht notwendig. Nit
(%) gelingt eine vollstindige Aufzihlung aller Maschke-
Moduln und ihre Xlassifizierung hinsichtlich g-Isomorphie.
Die Maschke-Moduln haben fiir die Kohomologietheorie
Tolgende Bedeutung: Ist M Maschke-Modul, so verschwinden fiir
alle n die n-Kohomologiegruppen von g in M. Hieraus folgen
Reduktionsstitze fir Kohomologiegruppen von g in beliebigen
Moduln.

A-RDPS0-00926A004100140001-
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H.E.Richert, Gottingens Uber die Verteilung einiger
{lassen guadratfreier Zahlen.

Ist n eine ungerade Zahl, dann kann man mit Py als
Primzahl von folgender Darstellung ausgehens

n = p1 + p2 4+ P3.

Fiir n > N (N hinreichend groB8) erhdlt man dann:

2A
1.(n) « 8(n) —JLT— .
1 . 2log”n
Dabei ist S(n) eine fiir gerade n verschwindende Reihe.
Piir ungerade n gilt: O<:c1fES(n):é02. Die Herleitung dieser
Aussage geschieht durch den Primzahlsatz.

log u

x .
T(x,k,1) = Y4 = ygk) du + O(xe~XV1logx)
: z
Es wird nun gefragt, wie es bei einer Zerfdllung in

h=my o+ my + my
aussieht, wenn m, irgendwie quadratfreie Zahlen sind. Es
wird ein asymptotischer Ausdruck angegeben. Dabei werden
noch die Fidlle n = PPy + Py + Py (schon von Estermann

behandelt) und n = P4Py + P3Py -’p5p6 mit p;p;.q <1,
i = 1,3, 5, ey beSprOChen.

E.HOlder, Leipzig: Stabilitdt als Eigenwertproblem.

Der Vortrag gibt einen {berblick iiber die Behandlung
des Stabilitétsprbblems als Eigenwertproblem bis zum heu-
tigen Tage. Neben der Erwihnung einer Reihe #lterer Arbei-
ten und Eingehen auf das Stabilit&#tsproblem als solches
werden eigene Arbeiten besprochen und verschiedentlich Kri-
tik an anderen Autoren gelibt. Es wird auf die Arbeit von
E,Holder, Die symmetrischen periodischen Bahnen des restrin-
gierten Dreikorperproblems in der Nachbarschaft eines kriti-
schen Keplerkreises, Amer.J. Math. 60, 801-814 (1938)(Weiter-
entwicklung der Lichtensteinschen Methode auf nichtlineare
Randwertprobleme) hingewiesen. Ferner wurde vom Vortragenden
die zweidimensionale Schale (Gegeniiberstellung zu den Arbei-
ten von Neuber, Dresden) behandelt., Dann wird der Zusatz zu

. - -00926A004100140001-1 o
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einer Arbeit von Rellich erwdshnt., Kritisch betrachtet wird
unter anderem noch die Behandlung von Torsionsschwingungen
bei C.B. Biegzino und G.Grammel, Technische Dynamik, 1939.

Der Var trag gab ferner einen Uberblick {iber die theo-
retischen Mittel, die zur Bearbeitung des Stabilitédtsproblems
herangezogen werden, z.B. Variationsrechnung, Integralglei-
chungen, Motorrechnung, Riccikalkiil usw.

Eine abschlieBende Behandlung des Problems war nicht
méglich.

W.Neumer, Mainz: Zur Konstruktions von Ordnungszahlen%$

Gegeben seien Ordnungszahlen « > 0, Bringt man an
diesen eine Vergrodferungsoperation V an, so bezeichnen wir
die dadurch erhaltene Ordnungszahl mit «V, Diese Opera-
tion kann nun beliebig iteriert werden, d.h. man kann fest-
legen;

oV = (™YY o«VA = 1ime¥”.
y<A

Weiter bezeichnet man :

i
oVd = aV“V .

VI kann nun wieder iteriert werden, indem man bildet:

2

(VI = oVI® u.allg. oVJ)

Man flihrt nun weiter als abkiirzende Bezeichnung o«VJJ' ein,
wobei also J' eine auf J auszuiibende Operation darstellt.
Man kann nun weiter JJ' iterieren und erh#lt:

oV(ITNIY = avagl,

Indem man nun so fortfdhrt, erhglt man schlieBlich
VJJ' oo J(n). Man bildet nun den Grengzwert und erhilt
schlieBlich folgende Beziehung:

(XVJz = “VJ1J2' = s e = (XVJ1J1'J1" e oo uSWo

Man kann nun zeigen, daB die skizzierten Zahlen der zweiten
Zahlenklasse angehdren und konstruiert werden kénnen.

A_ERDPS0_00G282004100140001-
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; Es erfolgt nun noch ein Vergleich des aufgefiithrten
Systems mit demjenigen von Ackermann.

W.Jurkat, Tiibingen: Zur Bewegungsinvarianz des Lebes-
gueschen MaBes,*¥

(Ein ausfiihrlicher Bericht dieser Arbeit erscheint
in Kyrze in der Mathematischen Zeitschrift).

(Vgl. hierzu auch E.Schmidt, Math. Z.12(1922),
R.Schmidt, Sber. Bagyer.Akad.Wiss. Nr.7 1950)).

Das zuBere Lebesguesche WNaB wurde im allgemeinen
durch Uberdeckungen mit achsenparallelen Wirfeln fest-
gelegt., Dabei ist es dann notwendig nachzuweisen, daB das
so definierte MaB invariant ist gegeniiber Bewegungen.

Hier wird nun davon ausgegangen, daB man zur Uber-
deckung beliebige Wilrfel heranzieht, und men muB nun nach-
weisen, def das zuBere MaB dieser nicht mehr achsenparal-
lelen Wirfel dem elementargeometrischen Inhalt entspricht.
In dem Vortrag wird nun der Beweis dafiir gefiihrt. Es brau-
chen nur die éinfachsten Eigenschaften des suBeren MaBes
herangezogen zu werden.

F.Wever, Mainz: {iber Liesche Ringe mit Regeln,

Die Konstruktion von Lieschen Ringen wird besprochen
(wie in der Diskussion erwghnt wurde, liegt hier eine ande-
re Vorgehensweise wie bei Specht, Erlangen, vor). Dabei wer-
den Operatoren: |

(3] = xy - yx = wy(x,5) , [...[x7] L = w, (%,5).

érklért.:@um};b. Rm;erzeugt eine. Liesche Form, es kann ge-
zeigt werden, daB auf diese Weise alle Formen erzeugt wer-~
den konnen. o

"Die konstruierteh Lieschen Ringe sind frei. Es werden
die Regeln behandelt und das Rechnen damit mitgeteilt.

Nach W.Magnus - dies wurde vom Vortragenden erwihnt -
besitzen die Lieschen Ringe groBe Bedeutung fiir die Grup-
pentheorie. ' N
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C.Miiller, Bonn: Die Hardy—Landausche Identitdt und
verwandte Fragen, ‘

Es wird das Gitterpunktproblem im Kreise aufgegriffen,

Y1 = x82 + 0 (RE*€) mit O <& =g .

Hardy versuchte bei diesen Problemen AufschluB zu erlangen
durch Diskussion der bekannten Reihen.
Bei der Identitét

oV 2, 2 - ~
ZJy(QJLd n v+m ) - o : ~ Zv 2 1 2 +2WfrJ (2/(7’} ar
- (VoZ4m®) a(w)a' " (oPon®m?) 1Y

Bei-der-tdentiteis gelingt es, eine Verbesserung der
Aussagen zu erzielen durch Anwendung einer Art Ubertragung
der Eulerschen Summenformel auf zwei Verdnderliche.

Dabei werden keine direkten Aussagen gemacht, sondern
Approximationen im Rahmen des Greifbaren geschaffen.

R,Zulauf, Wiesbaden: Anwendung neuerer Ergebnisse iiber
die Nullstellenverteilung dér Dirichletschen L-Funktionenis

Es handelt sich insbesondere um zwei Ergebnisse be-
ziiglich der Nullstellenverteilung der Dirichletschen IL-
Funktionen, die hier verwendet werden und die sich be-
sonders mit der Abgrenzung des nullstellenfreien Berei-
ches beschédftigen. Es sind die Sgtze von Siegel-Walfissz
(Math.Zeitschr. 40, 1936) und U.V.Linnik. Die Ergebnisse
werden fir die analytische additive Zahlentheorie ange-
wendet, und man erh#flt folgendes:

1) Alle geniigcend grofien zulissigen Zahlen sind als
Summe dreier Primzahlen darstellbar,die vorgege-
benen primen Restklassen nach einem vorgegebenen
Modul angehoren.,

A-RDPS0-00926A004100140001-
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2) Eine asymptotische Formel fiir die Darstellungsanzahl
in 1). ) ' '

3) Fast alle zuldssigen Zahlen sind Summen zweier Prim-
zahlen aus vorgegebener Restklasse,

Man versteht unter natiirlichen Zahlen solche, die
gewissen natlirlichen Kongruenzen geniigen. Die mitgeteil-
ten IErgebnisse - darsuf machte der Vortragende aufmerk-
sem - sind teilweise bereits bei J.G.v.d. Gorput zu fin-
den, der allerdings in seinem Beweise anders vorging.

' Die hier beniitzte Methode fuBt einerseits auf Gedanken
von Rademacher, andererseits auf Gedanken von Linnik,

Anpraved For Relegse 2006 06 - A-RDP80-00926A004100140001-1
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We comfirmed the astivity of these substances but the percentages are
somshow changed, We found a eatisfactary activity (mmbering 0 - 0.5)
|

Haonehlsrobenasns 5 ge Active Ingredisnt/100 Kg.
Tetredhloronitrodensere 2,5
Reatachloroni trobenasne 5 Be

When we exsmined the other substances, wo found that the mothyleother
of pentachloros and p-nitroteirachlorophsnols has equal or better activity

\thm haxachlorobenrens but not as high activity as Mmmmm.

h&uthatthoutsocmndaahouhvanuﬂvivamotmm
disesases, it would de necessary to examins them wmore in detail,

Cansidering the relation of chemical formmle to fungicide eotivity we find;

1) Al e,thirohavoaﬁ_gheractivﬂwtlnnf.hnpmﬁntpbmhm
oal » to tho literature (sso Felton-Nolaughlin 1947).

2)  The activity of ethoro quickly diminishes with the Yength of tho chain
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noroal chaing, ‘
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{

The costy’ 8 3ay Yo foumi #3 Tablea 3, 4, 5, 6 and 7, Tho quantity is listed
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e e o o - _ e UL SIS S SR S V e e e e o
Y Approved For Release 2006/11/086 : CIA-RDPSO-QO926AOO4100140001-1 o L

.” . ' . . . }

: | : ' ’ -4

E

|

i .

| | Amthmnimdnhﬁnm,wwm.m{p‘-dm-
‘ mwm)mmm,:mmmunmnm
’ peroentages and they should be exmmined more closely as soil diainfeote
s .

| as

_ambs for canlifliower, _ L

( ' . ' &
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sp ogainst Tillstis T. , -
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- In the experiments with uiardrogon, fiohs of the oxamined compounds had the
L - activity of Dithone 2, 73 (}&57). Rearly all compowwis, even those which
‘ were good in the experiments with cawliflover cansed so strong & germinate
ion that it vas impossiblo to destexzmine the fungloido activity., The
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0 s Ho irhibitdon, sams effect ac non-treated.
5 s Total inhihition, .
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Insecticide Exporimenta

I, Jntxodyction |

mywmmmum'mmm;Mmmmdm
mmm Pirct we exaninod the phonols and the athers as
contact insscticides on Drocophyla similans according to the method which
w.wwmzwmwmmummwmmm
This method proved to be too senaitive and the roculte could not be
mmm..a.mammzwmmwmqwxuwm,
14rdans 4n one of the experimants. In tho naxt experimont no activity
at all could be fourd, ©“Also in the sarme experimont tho fluctuations of
tho repetitions vare very largce® (Auch in demselben Vorguch waren die
S der Wisdorholungen solr grosse) Oar dorivatives were
cxamined with Calandra go _

Tho dsrivatives to be examined wore dinsolved in acetons yed 1 Ge¢c of the
acotono solution was poured very homogoncously on 100 ano of £ilter papede
Thoe colntion was persd in a conceniratbion vo yield 1 of active

4t on 1 me~ of paper. On the fellowing worning <ho £ilter peper
disos. woro put into a Pitting poltri dich ard 10 Calandra tero expocsd per
dish. For each preparation tho test was replicated four %imsc. Tho discs
vere storcd in thn dark 4n a thermogtat at 23* C. and tho mortality was

" ‘controlleod after TR hourse Tho cotivity vas calculated according to the

Abtot-Formula and the results vero exprossod in poresutage of average
activity compared with a blank taste As comparison wo used DIT, {meps
107.5 - 8°) sinco DIT hap cn action of the same nagmitvdc as cur gubstances.
Rogults (Seo Toble 1) ) |

Borarks

~

mmmdm'mmmmmmm'mmmmnmm

refarring to insecticide cotion; in our oxporimants the activity of 2,4,5=

¢richloronitrodbenzens is particularly prominent. Ite activity corpared with .

[0F ip 1, vhereas the activity of ths other 8 18 ebout 0,2, Tetra~
caloramononitrobenzsne is an excoption boing not ective, The chlorine atons
@fmmgo&@mwmwmmmwr
are more labile & ethmmmmﬁa. instencs ; '

benmene loses its chiorine atoms in mothyl alcoholic &ﬁii&ﬁmﬁ"
roonm temperature, This mey Lo an explanation of thes aclivity the chloros
ni¢robsnrannse Gimilar vesults were cbtained with four examinsd phenols of

viadeh orly the action of the pentachlorophsnol 4s mentiecnod in the literatures

—_————— T
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\ by certain ethars as well as by the phemol. In addition thsy elaim
that in the series of t&> pontachlorapdenal others the cotion againat
Axthropodes wmmmtomlanﬂtmmiemymwso

nuwxcmgodmmmm end vo camuot £ind eny
MMWMdmmmm&thoWLmstmmw
action, .

P HE

In ﬁn oerias of pantac!ﬂaom;hem athors, neproryl and soo-btuiyl oxe very
active; in the series of toitrachlorophiswol, only the n-tolyl etiier is
active., Tos others cf p-nitrotatrachloropbenol hewo no action. Wo are
mm 4t 48 not possiblo Lo agyntheaims the higher othora of 2,445~

phanol in a sixplo weye. Foooihly those othors may have a good
insecticidal aotim. Tho others of Gechlorcmi-niivoresorsinovl axe not
ashive.
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‘ thnthte!’ﬁlm. Wm«daw

rraliminary
exparimants with the pentcchlorophencl, its othoers. and simdlar derivatives
whioh we had prepared frum the residues of hexa. The compositions to be
mm&m mmammmxalwm ~wofe aprayed oh
bean leaves were infested by Splredlbe. 72 hours ve
wm nnrtanty \d.tha binocular (miu-osoop).

Thase experiments demonstrated thai tho mathyl ether of p-aitretoirachloros
phenol bhas a distinet acaricido acﬁono Thorefoze, ﬁneeemmm SO

Biological Exemination and Evalvction: Br. Gimbhort B, . 3
Fopmjations

The Panta vas preparcd as a wattable powder contaimdng lsxactivé ingrodiont
(M 944). Tho suspandability wes not eraminsd but it cesma to be goods

Nothod end Kvalustion

a) Apple trees m.;-ara old with Scinan Befall ven 505500 botmglichen
Stedisn® per 11 cme deaf surfeco ware treated with a mschanies) sprmr

- o July X, 1951

The Miank (10°Blettrondeller™h 11 az.?) wero observed after 7, 1, exd 23
dara under the binocular (microscope). The msnltn axe cormpiled in Table lo

b) Beans “in Topfen gleichuimsig mit gemdinen Spimmmilben eus Zveht
befallen (ca. 60 beweglichs Stadion pro Blatt)® were sprayed with the
atomliser. MMMmmoncdath,Awd@dAw%ammm
wortality of Stadien® under tho birocdlar (ricrescops)e The
offect was calcula in percentagss ccinpared to the tod lcaf, aceor@v
in‘boﬂnAbbottm Shamm'&amwupdledmmhhza
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- Purta ad good scarioide action against the ‘Ubetbem:apinmilbe® in
exparimants in the open air. m-touonueoon:npdinlahoa-
story experiments on bean plants, :

Blological Franination and Evaluatdcar " Dr. Gliothart E
) : ) \ : : Kingler K.
The expariments vith Ranta ceused ns also to chsok the sction of dther

‘phenols and phenol ethers preparcd by ua im tha msantine from hexa resi.
. dnes,egainst the red spider, ‘

¥ethod and Rvalustign =
Bame a8 in (b) oxperiments with Rurta, |

') . N

Forgmdaticn
N )

" In the firgt preliminary exyarimants we fourd that an emulsified preper-
ation i9 casy to prepaya bud gx&uscs"’s‘ert‘genmmen“(hn'm.ng).  Thsrefore,

¥ examined the pooatbilily of preparing’vettable powdsr (suspension) in

he laboretory. All of the variante contiined 154 Panta and 85% oerrier
(34ke X %4L)s e reeulta are compiled 4r Tahlo 3o - -

-

«

o Toe Fourth sethod sheved the beat wwe 0855 A wan uced for all of the
EeR3ew g o Ak e v, -

ok
a-

Zragit

"Ll aL Tew porieon of conedpsncss, only the
T AT repnte i)Y exd tabideted, Por the
RN AR R ST

cenl s ul achomn wao vseds

}u;r’t‘}:t‘ » (232 227l bovodng, (3)3 sivong

LS S o
]
v o 4
g 2l 5% I¢ tho activity was
¢ el nds '
SUmLpmaee] L anpeaaes wers includeds
- PTG Uer 0iv v uare Pormme

L Lo . . . : - FN N I v i o
. CT e Y cooee L rraer 0 Ty 2odedinitro-
" . . . N N *

RN : o et LN S “;;{'j’f,f‘»,?\ RS U A ;‘,«.f’i(l{‘.')ﬂg

ensocophoaol bovk
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i . . .. o T Nl e S, . & IS
Wyl PR 5. LT ek tCE S v A P WA PR S d“yo £ha
i Ll p .

K I A3 o5x !

A . late For the cobne aeardzidsg has on
iy of dore thon B0%  Ib 'o Cesalikeldy AeBA6sATY Lo Ingeine tale
gompound more In detail. : i _ :
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phonole For instance, for tho ethorxs of pmmtomcmmm;
astivity has the following oxdors’

H ¢ X3y ¢ ©-H, OG,B-, -w‘ﬂgu 0

tially tho same and the nolecular weight should not have such & grest "
(219.45) 1s by mxmuggmm ' of M' y |
active mﬁ(n@.&s. A of the

¥o hops that fther experiments wAll reveal some carrelation
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Table ]
Prodoot ami A Action Against Red Spider
Concentration . Imagines/Rarly Stoge
1. Control 2 Control &Oomx-lzlv?asegag;o:f
et 2, - Co
Arado O.1% 164775 83/80 /40 2"7"“"50
0.2% 100/97 100/98 = 65/92° - 899
Sofril OS5 96/63 80/63"  28/40 51
Nok4  0.3% &2/55 8/ 25/75 64
0.5% ~ 96/68 93/9 €0/92 847
Table 2 | .
Prodnot end " ¢ Action Againot R Spider
Conventration Enapines/Barly Stage
1. Contr:b‘ 2e Control 2a G(:nt::woi‘ :‘ﬁvemgs Talue of
, — 29+ 3o Comtrol
Arvalo 01¥ - 90/60 100/90 100/30 80¢
' 0a2% 100/70 100/100 100/40 85
04 % 100/95 100/100 100/85 L
.94, 0.3 80/50 95/90 80/30 U
: o.z.é 60/‘5’0 95/95 00/70 88¢
0.5% - 90/70 10/90 100/80 929,
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Froduot & . £ Action Against Red Spider
Pk 152 | Imaginos/Barly Stage
. Froparetion and . - : Ave Valus of
Concentration 1, Control 2 Control aContzrol 2, {n_;}‘: Contu:ol
- Lo Vothod 0y2f . 90/9 8s5/70" 90/60 76
: WY 4 200/100 100/90 100475 -91§
2 Wethad 0,24 50/55 60/45 65/50 5%
0% . 60/%5 70/50  70/40 s’ié
3 Method 022 . 10/50 30/45 54/15 3%
B 004% 60/75 70/50  70/40 57§
4o NMothod 002 0/30 45015 6010 329
. 0.4% : _96/;8 L 94/95 94/90 ' “ 93§ °
5, Wothod 0.2f 80/93 85/65 90/40 2
. GiX  100/93  100/70 100/60 82?2
i o
; | Mothods
; I A X Fenta amd mixture of carriers 'i_xi der Stutemhb gomahlons“
RF #—2. Faate amd carrier mixture Mp a zoatar.
r
- 3. Dhata ad carriar mixture plus acetons. Tho pulp form was ground under
e . e LR lap until the solveni was owuporated and homogemgxg powder
. 8 formod, - * ‘ o
g 4 1dke 3, but without LR. lemp. | |
5. Pt 18 formulated as emlsion with bensere plus Triton 1-100.
u\ .
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Prodmct Averago Activity in f (Burnings)
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Acarioide-Pungioide Action

g

ummab.wmwamﬁw' cdde pre-
mmﬁohmubotmmm&aMdeMﬁ agents to
-mmz.z:(u;ss). We used Panta and the dimethyl ether of

€ troresorainol as the ascaricido. _ ,
o - JPemta in the acaricide expsrimo:rts choved a good activity and no phyto-
i todoity (M 4). As a fangicdds 1ts actdvity agalnst Fhigootonia in
.3 o ;;bbage soelings (cauliflower ?) wers equal or bottar than Brassicol.

at exporinent ageinst 'Vermshrunspils” with scoding of saap.
dragon, the germination was eo sarongly inhibited that it uas not possihle
to state the fungicido action. It had an equal or bstte:r action against

L In & prelinimary experixent against the "Ubatboums pdnmil be’

~ nxdfrorescroinel sthor vau vary toxic oven ab low concentrationse

mam%a%&'&amthommrﬁmm‘w L‘

! Anyhow, we used it for sako of the simplicity of its mreparetion, It

Mummmmﬁudeahavnamngapocﬂuacuononﬁn
kinds of mits, Used as a fungicide it was inconsistent; in

experiments there was a good action agninst Rhizoctonia emd

“Varmbhrungspdl s 11 the seeds of cnbhﬂ)md snapdregon,

1026

555 (85¢ -ndﬂuconriddeaoﬁn ngr nt(15 were grc in the
.ﬂ_ ipgredie < ground

)

1027

M

- "S The preparation hos ths mzbers -
X
M

X 555 + the methylated resorcined
M 555 4+ Ponte

E

Blologioal Exemination and Bvalnstdons  Dre Ginmthart E.
mmmmmmummmumumw
for the acaricide action (see under Acarioids Actioh)e = Tables 1 and 2
preoant the results.

Biological Eramination and Evelusticns | Dr. Bosch B.
e : Frinlich H,

C o, vhe were tested againet Alternaria t, (Table 3) and Botrytis o
' T tzatle 4) with Affert apparatos end ocupered with M 555, Telle 5
[ g2ves the remilts af the experimants b { in seeding

. of smapdregon. Ve used 2 liters of spray liquor per m.%.
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